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Chuông III PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT Ẩn 



Vừa gù vửli chó 
Bó lợi cho tròn 
Bu mươi sún con 
Một trâm chân chân. 

Hòi có bao nhiéu gã. bao /thiêu chó ? 

Dó là mội bài toán cổ rá! quen thuộc ỉt Viộl Nam. Nổ có liOn hộ gì với 
hàitoán : 

Tim X. triết 2x + 406 -X) = 100 ? 

Làm thế nào dí tìm dược giá trị cùa X Irong bài toán thứ hai. và giá trị dó có 
giúp ta giải dược bài toán thứ nhitì không ? 

Giương này .'C‘ cho ta mộ! phương pháp mới do dứ đảng giúi dược nhiOu líài 
toán dược coi là khó nếu giài lỉầng phương pháp khác. 







§1. Mỏ dổu về phương trình 


Ị vẳn là bài toán tim X quen thuộc. 


1. Phương trình một ân 

Ở lớp dưới, ta đã g.ập các bài toán như: 

Tìm X, biết 2x + 5 m3(x -l) + 2. 

Trong bài toán đó. ta gọi hệ thức 2x t 5 = 3(x - 1) + 2 là một phttơng trình 
vởi ấn sổx (hay ẩn x). 

Một pltương trinh với án X cổ dạng A(x) - B(x), trong dó vế trói A(x) và vế 
phôi B(x) IÌ1 hai biòu thức cùn cùng một bi(?’n X. 

VI dụ I. 2x 4- 1 - X lù phương trình vứi ẩn X; 

21 - 5 ■ 3(4 -1) - 7 là phương trinh với ẩn L 
m Hãy cho vi dụ vé: 

n) Phtttmg trình với đny; 
b) Phương trình với ổn II. 

□ Khi X = 6, rinh giá trì mỏi vếnia phương trinh : 

2x+5 = 3(x-I) + 2. 

Ta thấy hai vế cùa phương trình nhộn cùng 
một giá trị khi X = 6. Ta nói răng Jìõ’ 6 thoả 
mãn (hay nghiệm dâng) phương trình dã cho 
và gọi 6 (hay X = 6) 1Ĩ1 một nghiệm cùa 
phương trình dó. 

□ Cho phương trình 2{x + 2) -7=3 -X. 

a) x= -2 cỏ thoà mãn phương trình không ? 

b) X = 2 có tờ một nghiệm cùa phương trình không ? 

► Chú ý 

II) Hè thítc X = m Ivới m là một sắ nào dỏ) cũng là một phtừmg trình. Phtítmg 
trình này chi rờ rârtg m lủ nghiệm duy nhất CÍUI nó. 









h) Một phương trình có thể cỗ một nghiệm, hoi nghiệm, ba nghiệm . nhưng 

cũng có thềkhông có nghiệm nào hoặc có vổ sứ' nghiêm. Phương trinh không 
có nghiệm nào (lược gọi Ià phương trình vỏ nghiệm. 

Ví dụ 2. Phương trình X 2 - I có hai nghiệm là X - I và X - -1. 

Phương irình X =-1 vô nghiệm. 

2. Giải phương trinh 

Tập hợp tát cà các nghiệm cùa một phương trình dược gọi là tập nghiệm của 
phương trình dó và thường dược kí hiộu bời s. 

Q Hãy (tiến vào chỏ trổng (...): 

a) Phương trình x = 2 có tập nghiệm lãS =... 

b) Phương trình vỏ nghiệm có tập nghiệm làS = ... 

Khi hài toán yCu cảu giải một phương trình, ta phái tìm lất cà các nghiệm 
(hay tim tập nghiệm ) của phương uình dó. 

3. Phương trình tương dương 

Phương trình X = -1 có tạp nghiệm là {-!). Phương trình X + 1 = 0 cũng có 
lập nghiộm là ( -1). Ta nỏi rằng hai phương trình ấy tương đương với nhon. 
Tòng quát, la gọi hai phương trình có cùng một tập nghiệm là hai phương 
trình tương /lương. 

Đô chỉ hai phương trình lương dương với nhau, ta dùng kí hiộu "o". 
Giảng hạn : 

X + 1 = Oo X = -1. 

BÀI TẬP 

1. Với mỗi phương trình sau. hăy xét xem X = -1 có là nghiệm của nó khống : 

a) 4x - 1 = 3x - 2; b)X +1 =2(x-3); c)2(x+l) + 3 = 2-x? 

2. Trong các giá tộ t = -1, t = 0 và t = I. giá trị nào là nghiệm của phương trình 

(t + 2) 2 = 3t + 4 ? 

3. Xét phương trình ' t I I t x. Ta thấy mọi số đêu là nghiộm cùa nó. Người 
ta còn nói : Phương trình này nghiệm dóng với mọi X. Hãy cho biết tập 
nghiệm của phương trình dó. 



4. Nỏl mỏi phương trình sau với các nghiêm cùa nó (tlieo mẳu): 



5. Hai phương trình X - 0 và x(x - 1) = 0 có tương dương không ? Vì sao ? 



Có thể em chưa biết 


Phương trinh lá dỡi tượng nghiên cừu trung tâm của môn Đạl số Ngáy nay, cãch 
viết cãc phương trinh rất rõ ràng vá thuận tiện cho việc giải chúng Nhưng trưởc 
đây. người ta dã phải ơièn tả phương trinh bàng lời hoạc bồng hĩnh vẽ rất phức tạp. 
Cách viết phương trinh như ngây nãy mới được hoan thiộn vâo thé kì XVII. Sự ra 
đơl của khái niệm ấn số vá kí hiệu ẩn sỏ' là một bưòc tiến quan trọng trong lịch sử 
phát triển cùa lí thuyết phương trinh. 

Phương trinh < (|- > 2 * 7 * 1 ) 37 dlB ? c u ® d Ai Cệp nam 1550 tiuíc oỏng 
nguyên như sau: 


Ỹ r 


§2. Phương trình bộc nhất một dn và cách giài 

Ị Chỉ cần hai quy lác lương lự như đòi vói dáng thức sổ. I 
1. Định nghĩa phương trinh bậc nhất một ẫn 

Phương trinh Jạ/Ig tư + b = 0, với u rà b lù hai ìõ đã cho lá a #0, dược 
gọi là phương trinh bạc nhát mật ùn. 

Chẳng hạn, 2x - 1 = 0 và 3 - 5y = 1) là nhrtnp phương trình bậc nhắt một /ỉn. 
Dữ giâi các phương trình này, ta thuìnig dùng quy tác chuyển vổ vù quy 
lẳc nhàn mà ta níu sau đay. 







2. Hai quy tắc biên dôi phương trinh 

a) Quy tấc chuyên vế 

Ta dă biết: Trong một dáng thức sổ. khi chuyển một hạng tử từ vế này sang 
vế kia, ta phải dổi dấu hạng từ đó. 

Đối với phương trình, la cũng có thế làm tương tự. Chằng hạn, dối với phương 
trình X + 2 = 0, chuyển hạng tử +2 lừ vế trái sang vố phãi và dổi dấu thành -2, 
ta dược X = -2. 

Như vậy, ta dà áp dụng quy tác sau dãy : 

Trong một phương trình, ta có thế chuyên một hạng tủ tit vế nảy sang 
vé'kia và doi dã'u hạng từ dó. 

Quy tấc ĩR'n gọi là quy tổc chuyên vế. 

ỊQ Giải các phương trinh : 

a ) .x-4 = 0; b)^+í=0; c)0,5-í = 0. 

b) Quy tắc nhãn vói một số 

Ta dẫ biết: Trong một dàng thức sổ. ta cổ thể nhăn cà hai vế vứi cùng một số. 
Đối với phương trình, ta cũng có thổ làm tư«»ng lự. Chầng hạn, dối vói phương 
trình 2x = 6. nhân cả hai vế với , ta dược X = 3. 

Như vậy. ta dã áp dụng quy lấc sau dãy : 

Trong một phưovg trinh, ta có the nhàn cà hai vế với cùng một số 
khúc 0. 

Quy tác trén gọi là quy tắc nhún rái một sổ (gọi tắt là quy tấc nhún). 

Chú ý rằng nhàn cà hai vế vứi ^ cùng cỗ nghĩa là chia cả hai vố cho 2. Do 
dó quy tắc nhàn còn có thể phát biểu : 

Trong một phương trình, ta có thề chia cả hai vế cho cùng một sỏ' 
khúc 0. 


□ Giới các phương trình : 

a)ị = -s ; 


b) 0.1X = IJ ; 


c) -2Sx=/0. 







3. Cách giải phương trinh bậc nhất một ân 

Ta thùa nhặn rằng : Tỉí một phương trình, (lìing Í/Iiy tắc chuyên vê hay (ftty 
tắc nhân, la luôn nhặn <lược một phương trình min tương đương với phương 
trình đã cho. 


Sứ dụng hai quy lác tròn, la giài phương trình bộc nhất một ẩn Iihtr sau : 


Vi dụ 1. Giài phương trình 3x - 9 = 0. 

Phương pháp giòi: 

3x - 9 - 0 o 3x - 9 (Chuyển -9 sang ví phải và đổi díu) 
o X = 3 (Chia cả hai vtf cho 3). 

Ki?t luận : Phương trình cổ một nghiệm duy nhất X = 3. 

Trong thực hành, ta thường trình bày bài giài mội phương trình như sau : 
Ví dụ 2. Giải phương trình 1 - ^x = 0. 

Giãi: 



Vậy phương trình có tập nghiệm s - 


31 

7 ) 


• Tổng quát, phương trình ax + b = 0 (vói a * 0) được giải nhu sau : 
axtb = 0oax=-box = -^- 


Vậy phương trình bậc nhất ax + b = 0 luôn có một nghiệm duy nhốt X = -—• 
^1 Giải phương trình - 0jx + 2.4 = 0. 


BÀI TẬP 

6. Tính diện tích s cùa hình thang ABCD (h. 1) theo X báng hai cách : 

1) Theo cổng thức s = BH - (BC + DA): 2 ; 

2) s = S ABII ♦ Sbckh + Sckd- 
Sau đó, sừ dụng già thiết s = 20 đỗ 
thu dược hai phương trình tương 
dương với nhau. Trong hai phương 
trình ấy, có phương trình nào là 
phương trình bậc nhất không ? 



Hĩnh I 



7. Hẵy chi ra các phương trình bậc nhất trong các phương trình sau : 

a) 1 + X = 0; b) X + X 2 = 0; c) 1 - 2t = 0: 

d) 3y = 0: c) Ox -3 = 0. 

8. Giải các phương trình : 

a) 4x - 20 = 0 ; b)2x + x+l2 = 0; 

c)x-5 = 3- x; d) 7 - 3x = 9 - X. 

9. Giải các phương trình sau. viết số gán đúng cùa mỏi nghiệm ờ dạng số thập 
phân bằng cách làm tròn dến hàng phán trảm : 

a) 3x - II = 0; b)l2 + 7x = 0; c) 10- 4x = 2x -3. 

§3. Phuong trình đua được 
vé dạng ax + b = 0 

Ị vằn chĩ cần dùng hai quy tác dă biết. 

Trong bài này. ta chí xct các phương trình mà hai vế của chúng lã hai 
biếu thức hữu tỉ của ấn. không chữa ẩn ờ man và có thế dưa dược vé dạng 
ax + b = 0 hay ax - -b. 

1. Cách giải 

Ví dụ I. Giải phương trình 2x - (3 - 5x) = 4(x + 3). 

Phương pháp giài: 

Thục hiện phép tính đẻ bỏ dấu ngoặc : 

2x-3 + 5x = 4x+ 12. 

- Chuyển các hạng tử chứa ẩn sang một vế, các hằng sô' sang vé kia: 

2x + 5x-4x= 12 + 3. 

- Thu gọn và giài phương trình nhận được : 


3x= l5ox = 5. 




Vi dụ 2. Giải phương trình 

5x - 2 5 - 3x 

3 +x ~ * 2 

Phương pháp giòi : 

- Quy đống mảu hai vế: 

2(5x - 2> + 6x 6 + 3(5 - 3x) 

6 _ 6 

- Nhàn hai vế vói 6 dể khử mấu : 

1 Ox - 4 + 6x = 6 + 15-9x. 

- Chuyên các hạng tử chứa ẩn sang một vế, các hàng sô' sang vẻ kia: 

lOx + 6x + 9x = 6 + 15 + 4. 

- Thu gọn và giải phương trinh nhộn dược : 

25x = 25 ox = 1. 

Hãy néit các bước chứ yểu dể giãi phương trình trong hai ví dự trên. 

Áp dụng 

Ví dụ 3. Giãi phương trình 

(3x - l)(x + 2) 2x 2 + I _ 22 

3 2 2 

Giải: 

(3x - l)(x + 2) 2x 2 + 1 _ 22 2(3x - l)(x + 2) - 3(2x 2 2 1) _ 33 

3 2~2 C> 6 ~ 6 

o 2(3x - l)(x + 2) - 3(2x 2 + 1) = 33 
o (6x 2 + lOx - 4) - (6x 2 + 3) = 33 
o 6x 2 + lOx - 4 - 6x 2 - 3 = 33 
o 10x=33 + 4 + 3 
« lOx =40 

Phương trình có tảp nghiệm s = {4|. 
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□ Giòi phương trình 


5x+2 7—3x 


x 6 4 

► Chú ý 

1) Khi giói một phương trình, người to thường tìm cách biển dổi dể dưa 
phương trình dỗ vế dọng dã biết cách giòi (dơn gián nhất lò dạng ax + b = 0 
hay ax = - b). Việc bò dấn ngoậc hay quy dóng mdit chi lá những cách 
thường dùng dê nhằm mục di ch dó. Trong một vài trường hợp, ta còn có 
những cách biển đổi khác dơn giàn hơn. 

Ví dụ 4. Phương trinh —r—• + x * - —7— = 2 có thế giải nhu sau : 

2 3 6 


- = 2 o (X- 1);+;-7 =2 


o (X - l)| = 2 

0 

ox-l=3ox=4. 

2) Quá trình giải cỏ thề dẫn dẻh trường hợp dặc biệt là hệ số của ấn bàng 0. 
Khi đó, phương trinh có thể vó nghiệm hoậc nghiệm dáng với mọi X. 

Ví dụ 5. Ta có X + 1 = X - 1 o X - X = -1 - 1 o (1 - l)x = -2 o Qx = -2. 
Phương trình vổ nghiệm. 

Ví dụ 6. Ta có X + 1 = X + 1 o X - X = 1 - 1 0(1 - 1 )x = 0 o Ox = 0. 
Phương trình nghiệm đúng với mọi X. 


BÀI TẬP 

10. Tim chồ sai và sừa lại các bài giải sau cho đúng : 

a)3x-6 + x= 9- x b) 2t - 3 + 5t = 4t + 12 

o 2t + 5t - 4t = 12 - 3 


o3x + x 
o3x = 3 
ox= I. 


= 9-6 


o 3t = 9 
01 = 3. 




11. Giải các phương (rình : 
a) 3x - 2 = 2x - 3; 


b) 3 - 4u + 24 + 6u = II + 27 + 3u: 
c) 5 - (X - 6) = 4(3 - 2x); d> - 6( 1.5 - 2x) = 3(-15 + 2x); 

e)0,l-2(0,5t-0,l)=2(t-24)-0,7: f)4[x-4|-4 = X. 

2\ 42 8 

12. Giái các phương trình : 

5x - 2 5 - 3x Ịũx + 3 6 + 8x 

al 3 2 : 12 + 9 : 


cì ——— + 2x lÍL-i; d) 4(0,5 - 1,5*)- -^—1 

6 5 3 


Bạn Hoà giài phương trình (! 


x(x + 2) = x(x + 3) 


như tr£n hình 2. 


Theo em. bạn Hoà giãi dứng 




Em sẽ giải phương trình đó 1 


như thố nào ? 1 

1 


LUYÊNTẠp 

14. Sổ nào Iroog ba số -1 ; 2 và -3 nghiệm đùng mỗi phirong uình sau : 

IX I = X (1). x" + Sx + 6 = 0 (2). -p—=x + 4 (3)? 

15. Một xc máy kh<Vi hành từ Hả Nội di Hái Phòng với vận tốc trung bình 
32km/h. Sau dó 1 giờ. một ỏtỏ cũng khời hành từ Hà Nội di Hài Phòng, cùng 
dường với xc máy và với vận tòc trung 
bình 48km/h. Hãy viết phương trình biửu 
thị việc ồtỏ gặp xe máy sau X giờ. kể từ khi 
ôtô khởi hành. 

16. Viết phương trình biéu thị cân thăng bằng 
trong hình 3 (dơn vị khôi lượng là gam). 
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17. Giải các phương trình : 
a) 7 + 2x = 22 - 3x ; 

c)x - 12 + 4x = 25+2x - 1; 
c) 7 - (2x + 4) = -(X + 4); 

18. Giải các phương trình : 



19. Viết phương trình ẩn X rối tính X 
diện tích cùa hình) : 


b)8x-3 = 5x +12; 

d) X + 2x + 3x - 19 = 3x + 5 ; 

f)(x- l)-(2x- l) = 9-x. 

b) - 0,5x = . 0,25. 

5 4 

(mét) trong mồi hình dưới đây (h.4) (S là 



20. Đó. Trung bào Nghĩa hãy nghi ờ trong đáu một số tụ nhiôn tuỳ ý, sau đó 
Nghĩa thèm 5 vào số ấy. nhân tổng nhặn dược với 2, được bao nhiêu dem trừ 
di 10, tiếp tục nhàn hiệu tìm được với 3 rồi cộng thèm 66. cuối cùng chia 
kết quả cho 6. Châng hạn. nếu Nghĩa nghĩ đến số 7 thì quá trình tính toán sỗ 
là: 7 -> (7 + 5 = 12) -> (12 X 2 - 24) -»(24 - 10 = 14) -» (14 X 3 = 42) -» 
(42 + 66 = 108)-M108:6 = I8). 

Trung chỉ cán biết kết quà cuối cùng (s6 18) là đoán ngay được sỏ' Nghĩa đã 
nghỉ là sồ nào. 

Nghĩa thừ mấy lán. Trung đều đoán đúng. Nghĩa phục tài Trung lẳm. Đô cm 
tìm ra bí quyết cùa Trung đấy ! 







§4. Phương trình tích 


Để giải một phương trinh, lại phải giải 
nhiều phương trinh. Sao thế nhỉ ? 

Q Phân lích da thức p(x) = (x -Iị + (x + f)(x - 2) thành nhãn tử. 

Trong bài này, chúng ta cùng chi xét các phưong trình mà hai vế của nỏ là 
hai biền thức hữu ti cùa ấn vứ không chứa ẩn ớ mau. 

1. Phương trinh tlch và cách giải 

□ Hãy nhớ lại một tinh chất của pliẽp nhún các sổ. phát biểu tiếp các khảng 
dịnh sau: 

Trong một tích, nếu có một tlũra sỏ'bồng 0 thi. .. : ngược lại. nêu tích táng 0 
thì it nhất một trong các thừa sổ cùa tích ... 

Ví dụ I. Giài phương trình (2x - 3)(x + I) ■ 0. 

Phưưng pháp giải: 

Tính chát nẻu trên cùa phép nhản các sổ' có thể viết: 

ab = 0 o a = 0 hoặc b = 0 (a và b là hai sỗ). 

Tương tự. đổi với phương trình ta cũng có: 

(2x - 3)(x + I) = 0o2x-3 = 0 hoậc X + I =0. 

Do đó ta phải giải hai phương trình : 

1) 2x - 3 = 0 o 2x = 3 o X = 1.5. 

2) x+ 1 = 0ox = -l. 

Vậy phương trình dã cho có hai nghiệm : X = 1.5 và X = -1. Ta còn viết: Tập 
nghiệm cùa phương trình là s = 11,5 ; -1}. 

• Phương trình như trong Ví dụ I được gọi là phương trinh tích. 

Sau đây chúng ta xct các phương trình tích có dạng A(x)B(x) = 0. Đê giải 
các phương trình này, ta áp dụng cổng thúc : 

I A(x)B(x) = 0o A(x) = 0 hoặc B(x) = 0. ~| 

Như vậy. muòn giãi phương trình A(x)B(x) = 0. ta giải hai phương trình 
A(x) = 0 và B(x) = 0. rối láy tẫt cả các nghiệm cùa chúng. 
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Áp dụng 


Ví dụ 2. Giải phương trình (X + l)(x + 4) = (2 - x)(2 + x). 

Giải: Ta bién đối phương trình đã cho thành phương trình tích như sau : 

(x+ l)(x+4) = (2-x)(2 + x) 
o (x + l)(x + 4)- (2 - XK2 + X) = 0 
o X 2 + X + 4x + 4 - 2 2 + X 2 = 0 
o 2x 2 + 5x = 0 
o x(2x + 5) = 0 
o X = 0 hoặc 2x + 5 = 0. 

1) X = 0: 

2) 2x + 5 = 0 o 2x = -5 o X = - 25. 

Váy tập nghiệm của phương trình dã cho là s = |0; -2,5}. 

Nhận xét 

Trong Ví dụ 2, ta đă thực hiện hai bước giải sau : 

Bước I. Đua phương trình đà cho vé dạng phương trình tích. 

Trong bưóc này, ta chuyển tất cả các hạng tử sang vế trái (lúc này, vế phái 

là 0), rút gọn rói phán lích đa thức thu tíiiợc lí vếIrtỉi tlùmh nhún lừ. 

Bước 2. Giải phương trình tích rói kết luận. 

01 Giải phương trinh (X - / «.\' + 3x - 2) - (X* - /) = 0. 

• Trường hợp vế trái là tích cùa nhiểu hơn hai nhân tữ, ta cùng giãi tương tự. 

Ví dụ 3. Giài phương trình 2x 3 = X 2 + 2x - I. 

Giòi: Ta có 

2x 3 = x 2 + 2x- 1 
« 2x 3 - X 2 - 2x + 1 = 0 
<=» (2x 3 - 2x) - (X 2 - I) = 0 
o 2x(x 2 - 1) - (X 2 - 1) = 0 
o (X 2 - l)(2x- 1) = 0 
o (x + l)(x - l)(2x- 1) = 0 
o X + 1 = 0 hoặc X - I = 0 hoặc 2x - 1 = 0. 



1) X + 1 -ŨOX--I ; 

2) X - 1 = 0 o X = 1; 

3) 2x - 1 =0ox = 0,5. 

Vậy lập nghiệm cun phương trình đà cho là s = { -1 ; 1 ; 0.5}. 

Q Giải phương trình (x + .r’J + (.*r + x) = 0. 

BÃI TẬP 

21. Giải các phương trình : 

a) (3x -2)(4x + 5) = 0; b) (2.3x - 6,9)(0.1x + 2) = 0; 

c) (4x + 2)(x 2 + I) = 0; d) (2x + 7)(x - 5)(5x + I) = 0. 

22. Băng cách phân tích vé trái thành nhân từ. giải các phương trình sau : 

a) 2x(x - 3) + 5(x - 3) = 0; b) (x 2 - 4) + (x - 2)(3 - 2x) = 0; 

c) x' -3x 2 + 3x- 1 = 0; d) x(2x - 7) - 4x + 14 = 0; 

e) (2x - 5) 2 - (X + 2) 2 = 0; f) X 2 - X - (3x - 3) = 0. 

LUYÊNTẠp 

23. Giải các phương trình : 
a) x(2x - 9) = 3x(x - 5); 
c) 3x - 15 = 2x(x - 5); 

24. Giải các phương trình : 
a) (x 2 - 2x 4- 1) - 4 = 0 ; 
c) 4x 2 + 4x + 1 = X 2 ; 

25. Giài các phương trình : 

a) 2x' ? + 6x 2 = X 2 + 3x ; 

b) (3x - 1 Xx 2 + 2) = (3x - 1 )(7x 

26. TRÒ CHƠI (chạy tiếp sức) 

Chuẩn bị: 

Giáo viên chia lóp thành n nhóm, mỗi nhóm góm 4 em sao cho các nhổm đểu 
có cm học giòi, học khá. học trung bình.... Mỗi nhóm tự dặi cho nhóm mình 
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b) 0.5x(x - 3) = (X - 3)(l,5x - 1); 
đ) ệx - 1 = lx(3x - 7). 

b) X 2 - X = -2x + 2 ; 
d) X 2 - 5x + 6 = 0. 

-10). 



mội cái lẻn. chảng hạn. nhóm "Cun Nhím ", 
nhóm "Ồĩ Nhiír, nhóm "Đoàn Kết*,... Trong 
mỏi nhổm, học sinh lự đánh só lìf I đến 4. Như 
vộy sè có n hạc sinh số 1, n học sinh sô’ 2,... 
Giáo viên chuẩn bị 4 đề loan vé giòi phương 
trình , đánh số lừ I đến 4. Mỏi để loán được 
phỏtỏcopy Ihành n bán và cho mỏi bàn vào mội 
phong bì riêng. Như vậy sẽ có n bì chứa dé toán 
số 1. n bì chứa dé loán sô' 2.... Các dé toán dược 
chọn Ihco nguyỉn lác sau : 



Đế sô' 1 chúa X : dé sỏ' 2 chứa X và y : đổ sô 3 

chứa y và 2; đé sỏ' 4 chứa 2 và t. (Xem bộ đé mảu dưới day). 



TỔ chức mỏi nhóm học sinh ngối ihco hàng dọc. hàng ngang, hay vòng tròn 
quanh một cái bàn. luỳ diéu kiện riêng cùa lóp. 

Giáo vidn phái đé sô' I cho học sinh sỗ I cùa các nhóm, đé số 2 cho học sinh 
SỐ 2.... 

Khi có hiỌu lộnh. học sinh sổ' 1 của các nhóm nhanh chóng mở đế số I. giãi 
rói chuyển giá lộ X lìm dược cho bạn số 2 của nhóm mình. Khi nhàn dược 









giá trị X dó. học sinh số 2 mới dược phép mờ đế. thay gid trị cùa X vào. giải 
phương trinh đé tìm y rói chuyển đáp số cho bạn số 3 của nhóm mình. Học 
sinh số 3 cùng làm lương tự... Học sinh sô 4 chuyển giá trị tìm được của t cho 
giáo viỄn (đống thời là giám khảo). 

Nhóm nào nộp kết quà đúng đầu tiôn thì thảng cuộc. 


§5. Phuong trình chứa ẩn ò mầu 


Giá trị tìm được cùa ẩn có là nghiệm 
của phuơng trình đã cho hay không ? 


Ở những bài tníớc chúng ta mới chi xct các phương trình mà hai vế của I1Ó đẻu 
là các biểu thức hữu ti cùa Ẩn và khống chứa ẩn ớ mảu. Trong bài này. ta sẽ 
nghiên cứu cách giải các phương Hình có biểu thức chứa (ỉn ànuỉit. 

Ví dụ mỏ đấu 

Ta thừ giải phương trinh X + —í—- 1 + ——- bàng phương pháp quen 
thuộc như sau : 

Chuyên cdc biêu thức chứa án sang một vế: 

X - 1 X - I 

Thu gọn vế trái, ta tìm dược X = 1. 

Giá trị X = I có pliài là nghiệm của phương trình hay không ? Vì sao ? 

Ví dụ này cho thấy : Khi biến dổi phương trình inh làm mất máu chứa àn cùa 
phương trình thì phương trình nhận được có thể không tương dương với phương 
trinh ban đâu . 

Bời vậy. khi giài phương uình chứa án ờ mảu. ta phải chú ý đồn một yếu tổ dặc 
biệt, dó là diếu kiện xác (lịnh nia phương trình. 

Tim điều kiện xảc định của một phương trỉnh 

Đối vói phương trình chúa ẩn ở mầu. các giá trị cùa ẩn mà tại đó ít nhất một 
mảu thức trong phương trình nhận gid trị bảng ữ. chác chán khổng thể là 
nghiổm cùa phương trình. Đé ghi nhớ điổu đó. người ta thường đặt điéu kiện 
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cho ẩn đẻ tát cà các mảu nong phương trình đéu khác 0 và gọi dó là (tiếu kiện 
xác định (viết tàt là ĐKXĐ) cùn phương trình. 

Ví dụ 1. Tìm diéu kiộn xác định cùa mồi phương trình sau : 

,2x + 1 , 2,1 


Giải: 

a> Vì X - 2 - 0 o X = 2 nen ĐKXĐ cùa phương trình = 1 là X * 2. 

b) Ta thấy X - 1 * 0 khi x*lvàx + 2*0 khi X * - 2. Vậy ĐKXĐ của 
phương trình - - - = 1 + —là X * I và X * - 2. 

Tìm diéu kiện xác (tịnh của mỏi phương trình sau : 



Giải phương trinh chứa ẩn ở mầu 

Ví dụ 2. Gicãi phuơng trình Ĩ-LẲ - ^ . (1) 

X 2(x — 2) 

Thương pháp giòi: 

- DKXD của phương trình là X * 0 VÌ1 xí 2. 

- Quy dổng mẫu hai vế cùa phương trình : 

2<x • 2)(.\ 2) _ x(2x + 3) 

2 x(x - 2) _ 2 x(x - 2> 

Từ dó suy ra 

2(x + 2)(x - 2) - x(2x + 3). (la) 

Như vậy, ta dă khử mâu trong phương trình (1). 

- Giài phương trình (la): 

(la) o2(x 2 -4) = x(2x + 3) 
o 2x 2 - 8 = 2x 2 + 3x 
o 3x = -8 
8 



- Do việc khử mãn. phương Irình (la) có (hổ khỏng (ương dương với phương 
(rình (1) dã cho. Vì Ihế, cẩn Ihử lại xem giá trị X = - — có dứng là nghiệm 

cùa phương (rình (I) hay không. Muôn vậy. la chì cẩn kiểm Ira xem nó có 
thoả inìin ĐKXĐ hay không. 

Ta thấy X = “tlioả mãn ĐKXD nín nó là nghiệm cùa (1). Vạy (Ạp nghiệm 
cùa phương trình (1) làs = I "!• 


Cách giải phương trình chứa ấn ớ máu 
Bước I. Tìm dií‘u kiỌn xác định của phương trình. 

Bước 2. Quy đóng mẫu hai vế cùa phương Hình rói khừ mẫu. 

Bước 3. Giải phương trình vừa nhận dược. 

Bước 4 (Kết luận). Trong các giá trị cùa ẩn tìm dược ờ hước 3, các giá trị 
thoá mãn điểu kiện xác định chính là các nghiệm của phương trình đã cho. 


4. Áp dụng 

Ví dụ 3. Giải phương trình ——- x =-—-— ■ (2) 

2(x - 3) 2x + 2 (X + l)(x - 3) 

Giải: 

- ĐKXĐ: X * -1 và X í 3. 

- Quy đổng màu hai vố và khừ mẫu : 

x(x +_!) + X(X - 3) _ 4x 
2(x 4 l)(x - 3) " 2(x 4 l)(x - 3) 

Suy ra x(x +1) + x(x - 3) = 4x. (2a) 

- Giài phương trình (2a): 

(2a) o X 2 + X + X 2 - 3x - 4x - 0 
o 2x' - 6x = 0 
o 2x(x - 3) = 0 
o 2x = 0 hoặc X - 3 = 0. 
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1) X = 0(th«i mân DKXD): 

2) X - 3 = 0 o X = 3 (loại vì không thoả mãn ĐKXĐ). 
Kéì luận: Tập nghiệm của phương Irình (2) là s - |0). 


I Gi/ II víu- phương /rinh inuiỊ! 1^2 


27. Giải các phương irình : 

. 2x - 5 , . 


, (X 2 + 2x) - (3x + 6) 


28. Giải các phương trình : 
2x - 1 . I 




LUYỆN TẠP 

,2 - Jx 

29. Rạn Sơn giải phương Irinh --L- = 5 (I) như .sau : 

(I) ox 2 -5x = 5(x-5) 
o X 2 - 5x = 5x - 25 
ox 2 - 1 Ox + 25 = 0 
o (X - 5) 2 - 0 
ox = 5. 
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Bạn Hà cho rang Sơn giài sai vì đà nhản hai vố với biổu thức X - 5 cố chúa 
Ẩn. Hà giải bảng cách rút gọn vố trdi như sau : 


Hây cho biếi ý kiến của em vé hai lời giải trớn. 

30. Giải các phương trình : 


2x _ 4x | 2 
x+3~x+37 ; 


3x -2 _ 6x + 1 
1 x + 7 2x - 3 ■ 


31. Giíìi các phương trình : 


_Ị_ 3x~ 2x 

(-1 X 3 -1 ~ 77777 : 


(X - l)(x - 2) (X - 3)(x - I) (X - 2Kx - 3) 


d)-—-— ' —— -—-—■ 

(X - 3)(2x + 7) 2x + 7 (X - 3)(x + 3) 

32. Giài các phương trình : 


a)- + 2= - + 2 (x^ + 1 ) ; 


b) X + 1 + - = X-I-- 


33. Tim cdc gid trị của a sao cho mồi biéu thức sau có gid trị bàng 2 : 

3a - I a - 3 ]0 3a - 1 7a 4- 2 

a> 3a + 1 * a + 3 ; ) 3 - 4a + 12 ” 6a + 18’ 
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§6. Giải bài toán bảng cách lặp phương trình 


Ị Lập phương trinh để giải một bải toản như thế nèo ? j 

1. Biêu diên một đại lượng bơi biêu thức chứa ân 

Trong thực tế, nhiéu đại lượng biến dổi phụ thuộc lản nhau. Nếu kí hiệu một 
trong cdc đại lượng áy là X thì các đại lượng khác có thẻ' dược biểu dién dưới 
dạng một biểu thúc của biến X. 

Ví dụ I. Gọi X (km/h) là vận tốc cùa một ồtỏ. Khi đó : 

Quãng dường ôtỏ đi được trong 5 giờ là 5x (km). 

Thời gian dể ôtó di dược quãng dưòng lOOkm là (h). 

D Già sử hùng ngày bọn Tiến dành X phút dé tập chạy. Hây viết hiển thức với 
hiến X hiếu thị: 

a) Quãng đường Tiến chạv dược trong X phút, nếu chạy với vận tốc trung 
hình là I80mỉph. 

b) Vận lốc trung binh của Tiến ỉ tinh theo knt/h), nến trong X phút Tiến chạy 
dược quãng dường U) 4500m. 

□ Gọi X là số tự nhién cỏ hai chữ sổ (vi dụ X = 12). Hãy lặp hiểu thức hiểu thị 
sổ tụ nhiên có được hting cách : 

a) Viết thêm chữ số 5 vào bàn trài sấx (vi dụ : 12 -> 512. tức là 500 + 12): 

b) Viết thêm chữ sổ 5 vào bén phài sổx (vi dụ: 12 -» /25, tức lá 12 X10-ị 5). 


2. Ví dụ vế giải bài toán bằng cách lập phương trinh 

Ví dụ 2 (Bài toán cổ). 

Vừa gã vừa chó 
Bó lại cho tròn 
Ba mươi sáu con 
Một trăm chân chan. 

Hòi cỏ hao nhiẻu gà. Itao nhiêu chó ? 
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Giải: 

- Gọi X là sỗ gà. vói điẻu kiộn X phái là sỗ nguyôn duơng và nhò hon 36. 

Khi đó số chản gà là 2x. Vì cà gà lẫn chó có 36 con nôn số chó là 36 - X và 
số chân chó là 4(36 - x). Tổng số chân là 100 nén ta có phưong trình : 

2x + 4(36 - X) = 100. 

- Giải phương trình tiẻn : 

2x + 4(36 - x) = 100 o2x+ 144 - 4x = 100 
<=>44 = 2x 
o X = 22. 

- Kiểm tra lại. ta thấy X = 22 thoà mẫn các điểu kiện cùa Ẩn. Vậy sỏ' gà là 
22 (con). Từ đó suy ra số chó là 36 - 22 = 14 (con). 

Tóm tắt các bước giãi bài toán báng cách lạp phương trình 
Bước I. Lập phương trình : 

- Chọn Ân sô' và đặt điổu kiộn thích hợp cho ắn sỗ; 

- Biéu diỗn các đại lượng chưa biết theo Ẩn và các đại lượng đã biết; 

- Lập phương trình biếu thị mối quan hộ giữa các dại lượng. 

Bước 2. Giải phương trình. 

Bước .?. Trà lời : Kiểm tra xem trong các nghiệm cùa phương trình, nghiệm 
nào thoả màn điéu kiện của án, nghiộm nào không, rối kết luận. 

□ Giài bài toán trong Ví dụ 2 bâng cách chọn X là số chó. 


BẢI TẬP 

34. Mảu số cùa một phàn sô' lốn hơn từ sỏ’ cùa nó là 3 đơn vị. Nếu tang cà từ 
và mẫu cùa nó thêm 2 dơn vị thi được phân số mới bằng . Tìm phân số 
ban đáu. 

35. Học kì một. số' học sinh giòi cùa lớp 8A bàng số học sinh cá lóp. Sang 

8 

học kì hai. có thêm 3 bạn phấn dấu trờ thành học sinh giòi nữa. do đó số 
học sinh giòi bàng 20% sỗ học sinh cà lóp. Hỏi lớp 8A cỏ bao nhiêu học sinh ? 
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36. (Bài toán nói vé cuộc đừi nhà toán học Đi-ô-phâng. lấy trong Hợp tuyển 
Hi Lạp - Cuốn sách gốm 46 bài toán vé số, viết dưới dạng tho trào phúng). 


Thời thơ ẩu cùa Đi-ô-phăng chiếm ý cuộc đèri 

6 


— cuôc đời tiếp theo là thời thanh niỏn sồi nổi 



Sau khi lộp gia đình dược 5 nam thì sinh một con trai 
Nhưng số mệnh chí cho con sống bảng nưa đời cha 
Ông dã từ trắn 4 nam sau khi con mất 
Đi-ờ-phâng sổng bao nhiẽu tuổi, hãy tính cho ra ? 



Có thẻ em chưa biết 


NgUỠi ta gọi õng lã Đi-õ-phăng (Diophantos) của vùng AHéch-xãng-dri-a (Ai Cặp) 
má khỡng biết rõ vể nam sinh vá quôc tjch cùa ông Nhiéu tãi liệu cho ràng ông 
sống váo thế kỉ III (khoáng nam 250). 

Õng lá ngươi có ành hướng lởn dến sự phát triển cùa Đại sỏ vá Số học Cõng trinh 
quan trong nhất của 6ng lá bộ sách Arithmetica (Số học). Bộ sách phàn tich 
li thuyết dai sổ vé sỗ vả nói vé cách giài khoảng 130 bài toán Phán lởn các bài 
toán này dốu dản đốn phương trinh bộc nhất vá bđc hal. dạc bểột lò các phương 
trình vỏ đinh (tức là cảc phương trinh có nhiổu hơn một án số). Ngày nay. thuật ngử 
phương trình Đrõ-phang dược dùng để chí các phương trình vô định má ta chỉ quan 
tâm dến các nghiệm nguyên cùa chung má thôi. 

Đỉ-ổ-phâọg cùng lâ người sởm dùng kl tuộu : (đọc lò zôta) đổ chì số chưa biết VỚI 
ghl chú rằng cảc chữ câi HI Lạp khác cũng có thế dũng như vậy. 


§7. Giòi bài toán bằng cách lộp phương trình Oiếp) 

Ị~Thề mói biết việc chọn ẩn số cũng rất quan trọng. j 

Qua các bài toán tròn, ta thấy : Đế lẠp dược phương trình, ta càn khéo chọn 
án sổ và tìm sự liỗn quan giũa các dại lượng trong bài toán. Lộp bàng 
biêu diển các dại lượng trang bài toán theo ẩn số dã chạn là một phương 
pháp thưcmg dùng. 
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Vi dụ. Một xe máy khời hành từ Hà Nội đi Nam Định vối ván tóc 35km/h. 
Sau đó 24 phút, trỄn cùng luyến đường đó. một ôtô xuất phát từ Nam Định đi 
Hà Nội vói vàn tôc 45km/h. Biết quãng dường Nam Định - Hà Nội dài 
90km. Hỏi sau bao lảu. kế từ khi xc máy khời hành, hai xc gặp nhau ? 

Phàn tích hài toán : 

Hai đối tượng tham gia vào bài toán là ôtô và xe máy. còn các đại lượng liên 
quan là vặn lốc (đả biết), thời gian và quảng đường đi (chưa biết). Đỏi với 
từng đối tượng, các đại lượng ấy quan hệ với nhau theo còng thức : 

Quăng dường di (km) = Vản tốc (km/h) X Thín gian đi (h). 

Nếu chọn một dại lượng chua biết làm ẩn. chàng hạn. gọi thời gian từ lúc 
xc máy khỏi hành đến lúc hai xc gộp nhau là x giờ, ta có thì lộp bàng đé biểu 

diễn các dại lượng trong tòi toán như sau (trước hết đôi 24 phút thành ^ giờ): 



Vàn tòc (km/h) 

Thời gian đi (h) 

Quãng đường đi (km) 


35 

X 

35 X 

Ôlò 

45 

2 

4síx - —ì 



5 

5' 


Hai xc (đi ngược chiéu) gặp nhau nghĩa là đcn lúc đó tổng quãng đường hai 
xe di dược đúng bằng quãng đường Nam Định - Hà Nội. Do dỗ 

35x + 45^x -= 90. 


ĐÓ chính là phương trình cán tìm. 

Giải: 

- Gọi thcti gian từ lúc xc máy khới hành đến lúc hai xc gặp nhau là X (h). 
Điẻu kiện thích hợp cùa X là X > y. 

- Trong thời gian đó, xc máy đi được quàng đường là 35x <km). 

Vì ôtô xuất phát sau xe máy 24 phút (tức là 4 giờ) nén ốtỏ đi trong 
thời gian là X - ^ (h) và đi được quãng dường là 45(kin). 
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Đén lúc hai xc gập nhau, tổng quãng dưòng chúng di dược đúng bàng quảng 
dường Nam Định - Hà Nội (dài 90km) nen ta có phương trình 

35x + 4s(x-|) =90. 

- Giải phương trình : 

35x + 4sịx a 90 o 35x + 45x - 18 = 90 

o 80x = 108 

108 27 

° x " 80 " 20 ■ 

- Giá trị này phíi họp với diéu kiện của ẩn. Vày thời gian đè hai xe gặp nhau 
là ^ giờ. tức là I giờ 21 phút, kể từ lúc xc máy khới hành. 


Trong Vi dụ trẽn, hãy thừ chọn ẩn sô' theo cách khác : Gọi s (kmi Ui quãng 
đường từ Hà Nội đến diêm gặp nhau của hai xe. Đién vào bâng sau rồi lập 
phương trinh với ẩn sổ s: 






Xe máy 


s 


Ỏui 





Giâi phương trình nhận dược rối suy ra đáp sổ của bài toán. So sánh hai 
cách chọn ẩn. em thấy cách nào cho lời giãi gọn lum ? 

BÁI ĐỌC THÊM 

Bài toán 

Một phàn xường may lập kế hoạch may một lỏ hàng, theo đó mỗi ngày phán 
xướng phải may xong 90 áo. Nhưng nhờ cài tiến kĩ thuật, phàn xường đà may 
được 120 áo mỏi ngày. Do đó. phan xưởng không nhũng đả hoàn thành kế 
hoạch trước thời hạn 9 ngày mà còn may thẻm duọe 60 áo. Hòi theo kè’ hoạch, 
phản xướng phải may bao nhtèu áo ? 





Phân iich hài toán : 


Ở đây, ta gặp các đại lượng : Sơ áo may trong Ị ngày (đã biết), tổng số áo 
may và số ngày may (chưa biếl) : Theo kế hoạch và thực tế đã thực hiện. 
Chúng có quan hộ : 

Sớ'áo may trong I ngày X So ngày may = Tổng sớ'áo may. 

Chọn ẩn là một trong các đại lượng chưa biết, ơ dãy. ta chọn X là sô’ ngày 
may theo kế hoạch. Quy luật trên cho phép ta lộp báng biếu thị môi quan hệ 
giữa các dại lượng trong bài toán : 



SỐ áo may 1 ngày 

SỐ ngày may 

Tổng sò áo may 

Theo kế hoạch 

90 

X 

90x 

Đã thục hiện 

120 

X - 9 

120(x - 9) 


Từ dó. quan hệ giữa tổng số áo đã may dược và số áo may theo ké hoạch 
đưọc biêu thị bời phương trình : 


120(X - 9) = 90x + 60. 

Giải: 

Gọi sỏ' ngày may theo kế hoạch là X. Điéu kiện : X > 9. 

Tổng sô’ áo may theo kế hoạch lả 90x. Thực tế, phản xường đã thực hiện kế 
hoạch trong (x - 9) ngày và may được I20(x - 9) áo. 

Theo giá thiết, sổ áo may dược nhiéu hơn so với kế hoạch là 60 chiếc nên ta 
có phương trình: 

12CHx - 9) = 90x + 60. 

Giải phương trình (trước hết chia cà hai vế cho 30) : 

I20(x - 9) = 90x + 60 o 4(x - 9) = 3x + 2 
o 4x - 36 = 3x + 2 
o 4x - 3x = 2 + 36 
o X = 38. 

Giá trị này cùa x phù hợp với điếu kiện cùa ẩn. Vậy theo kế hoạch, số áo 
phân xưởng phải may là 38 X 90 = 3420 (áo). 
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► Chú ý 

Trong cách giói trên đáy. mặc dù bài toán hỏi tong số áo may theo kế 
hoạch. nhưng chúng ta dã không chọn dại lượng dó làm ấn. Dể so sánh, em 
hãy chọn tống sỏ'do may theo kế hoạch làm ẩn t. dién vào báng sau, suy ra 
phương trình ẩn l rổì giói bìù toán : 



Tổng số áo may 

Sô'áo may ì ngày 

Sớ' ngày may 

Theo kểhoạch 

’ 

90 


Dà thực hiện 


120 



BẢI TẬP 

37. Lúc 6 giờ, một xc máy khởi hành từ A đế đến B. Sau đó I giờ, một ôtô cùng 
xuẵt phát từ A đến B với ván t6c trung bình lớn hon vận tổc trung bình của 
xc máy 20km/h. Cà hai xc đến B đổng thời vho lúc 9 giờ 30 phút cùng ngày. 
Tính độ dài quãng đường AB và vận tốc trung bình cùa xe máy. 

38. Đicm kiểm tra Toán cùa một tổ học tập đưọc cho trong bâng sau : 


Điểm số (X) 

4 

5 

7 

8 

9 


Tấn SỐ (n) 

1 

* 

2 

3 

* 

N = 10 1 


Biết điểm trung bình cùa cà tố là 6,6. Hẵy đién các giá trị thích hợp vào hai 
ỏ còn trống (dược đánh dấu *). 

39. Lan mua hai loại hàng và phái trá tổng cộng 120 nghìn đống, trong đó đà 
tính cả 10 nghìn đóng là thuế giá trị gia tảng (viết tất là thuế VAT). Biết răng 
thuế VAT đôi với loại hàng thứ nhát là 10% ; thuế VAT dối với loại hàng 
thứ hai là 8%. Hòi nếu không ké thuế VAT thì Lan phái trà mồi loại hàng 
bao nhidu tiến ? 

Ghi chú. Thuế VAT là thuế mà người mua hàng phãi trả, người bán hàng thu 
và nộp cho Nhà nước. Già sừ thuế VAT đỏi với mặt hàng A được quy định là 
10%. Khi đó nếu giá bán cùa A là a đóng thì ké cả thuẻ VAT, người mua 
mặt hàng này phái trà tổng cồng là a + 10% a dóng. 
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LUYỆN TẬP 


40. Năm nay. tuổi mẹ gấp 3 lán tuồi Phương. Phương tính ráng 13 năm nữa 
thì tuổi mẹ chỉ còn gấp 2 lán tuổi Phương thôi. Hỏi năm nay Phương bao 
nhiêu tuổi ? 

41. Một sô' tự nhiên có hai chữ số. Chữ sỏ' hàng đơn vị gáp hai lán chữ sô’ hàng 
chục. Nếu thêm chữ sổ I xen vào giữa hai chữ số ấy thì được một số mới lớn 
hơn sổ ban đáu là 370. Tỉm sô' ban đáu. 

42. Tỉm số tụ nhiên có hai chữ sớ. biết lảng nếu viết thêm một chữ số 2 vào bôn 
trái và một chữ số 2 vào bẽn phải sổ' đó thì ta được một sỏ' lớn gấp 153 lán số 
ban đẩu. 

43. Tim phản sô' cố đống thòi cdc tính chát sau : 

a) Từ số cùa phản sô' là số tự nhiên có một chữ số: 

b) Hiệu giữa từ số và máu sỏ’ bằng 4 ; 

c) Nếu giũ nguyên từ số và viết thêm vào bửn phái cùa mảu sỗ’ một chữ số 
đúng bảng từ số. thì ta được một phân số băng phản sở ^. 

44. Điểm kiểm tra Toán cùa một lớp được cho trong báng dưới dày : 



trong dó có hai ô còn trống (thay bàng díu *). H3y đién số thích họp vào ô 
trông, nếu điểm trung bình cùa lớp là 6,06. 

45. Một xí nghiệp kí họp đóng dẹt một số tấm thảm len trong 20 ngày. Do cải 
tiến kĩ thuật, năng suất dệt cùa xí nghiệp dà tăng 20%. Bởi vậy. chi trong 
18 ngày, không những xí nghiộp đã hoàn thành sô’ thám cần dột mà còn 
dột thêm được 24 tấm nữa. Tính sô’ tám thám len mà xí nghiệp phải dột theo 
hợp đống. 

46. Một người lái ôtỏ dụ định đi từ A đến B với vận toc 48km/h. Nhưng sau khi 
di được một giờ với vận tốc ấy. ỏtô bị tàu hoà chăn dường trong 10 phút. Do 
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dó. dò’ kịp đến B đúng thèri gian dă định, người dó phải lâng vận tốc thêm 
6km/h. Tính quăng đường AB. 

47. Bà An gửi vào quỹ tiết kiộm X nghìn đống với lãi suất mỗi tháng là a% <a là 
một sô' cho trước) và lãi tháng này được tính gộp vào vốn cho tháng sau. 

a) Hãy viết biểu thức biểu thị: 

+ SỔ tiẻn lãi sau tháng thứ nhất; 

+■ Số tiẻn (cà gốc lần lãi) có được sau tháng thứ nhất; 

+ Tổng sô' tién lãi cổ dược sau tháng thứ hai. 

b) Nếu lãi suất là 1.2% (tức là a = 1.2) và sau 2 tháng tông sổ tiến lãi là 
48,288 nghìn đồng, thì lúc đầu bà An dã gửi bao nhidu tién tiết kiệm ? 

48. Năm ngoái, tổng sô’ dãn cùa hai tỉnh A và B là 4 triệu. Năm nay. dãn sổ của 
tính A tăng thôm 1.1%. còn dãn sò của tỉnh B tăng thôm 1.2%. Tuy vậy. sô' 
dân cùa tình A nàm nay vàn nhiẻu hơn tinh B là 807 200 người. Tính sỗ dàn 
năm ngoái cúa mỗi tỉnh. 

49. Đó. Lan có một miếng bìa hình tam giác 
ABC vuông tại A. cạnh AB = 3cm. Lan 
tính lẳng nếu cắt tìf miếng bìa đó ra một 
hình chữ nhật có chiéu dài 2cm như hình 5 
thì hình chữ nhật ấy có diộn tích băng một 
nua diện tích cùa miếng bìa ban đáu. Tính 
độ dài cạnh AC của tam giác ABC. 


ỎN TẬP CHƯƠNG 

A-Câu hỏi 

ỉ. Thế nào là hai phương trình tương đương ? 

2. Nhân hai vế cùa một phương trình với cùng một biểu thức chứa ân thì có thể 
không được phương trình tương đương. Em hãy cho một ví dụ. 

3. Với điểu kiện nào của a thì phương trình ax + b = 0 là một phương trình bậc 
nhát ? (a và b là hai hàng số). 

4. Một phương trình bác nhất một ẩn có mấy nghiệm ? Đánh dấu "x" vào ò 
vuông ứng với cảu trả lời đúng : 
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I I Vô nghiệm. 

I I Luôn cố một nghiêm duy nhát. 

Q CÓ vỏ số nghiộm. 

I I Có thổ vỏ nghiệm, có thế có một nghiệm duy nhát và cùng có thổ có 
vô sổ nghiệm. 

5. Khi giải phuơng trình chứa ẩn ờ mảu, ta phải chú ý điốu gì ? 

6. Hăy nêu các bước giãi bài toán bầng cách lặp phương trình. 


B - Bải tập 

50. Giải các phương trình : 

a) 3 - 4x(25 - 2x) = 8x 2 + X 300 ; 

2(1 - 3x) 2 +3x _ 3(2 X 4- 1) _ 

5 10 4 

5x + 2 8x - 1 _ 4x 4- 2 _ 
c> 6 " 3 5 

3X4-2 3x + 1 5 

'2 6 X + 3' 

51. Giải các phương trình sau bang cách đưa về phương trình tích : 

a) (2x + L)(3x - 2) = (5x - 8)<2x + 1); b)4x 2 - 1 = (2x + l)(3x - 5); 

c) (x + l) 2 = 4(x 2 - 2x + 1); d) 2x* + 5x 2 - 3x = 0. 

52. Giải các phương trình : 

2x - 3 x(2x - 3) X 
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53. Giải phương trình : 


X + 1 X + 2 X + 3 X + 4 
9 ' 8 " 7 4 6 

54. Một canô xuôi dòng từ bc*n A dốn bến B mất 4 giờ và ngược dòng từ bốn B 
vố bến A mất 5 giờ. Tính khoáng cách giữa hai bến A và B. bii't rằng vận tốc 
của dòng nước là 2km/h. 

55. Bi ỐI rằng 200g một dung dịch chúa 50g muối. Hói phãi pha thím hao nhiCu 
gam nước vho dung dịch dó dí dược một dung dịch chứa 20% muổi ? 

56. Đố khuyến khích tiết kiộm điộn, giá điộn sinh hoạt dược tính theo kiểu luỹ 
tiến, nghĩa là níu người sử dụng càng dùng nhiểu diện thì giá mỗi sô* diỌn 
< IkWh) càng tảng lỏn theo các mức như sau : 

Mức thứ nhất: Tính cho 100 sỏ* diện dáu tiên : 

Mức thứ hai : Tính cho số điện thứ 101 đến 150. mỗi sỗ dắt hơn 150 dòng so 
với mức thứ nhẵt; 

Mức thứ ba : Tính cho số điộn thứ 151 đến 200, mỗi sỏ* dát hơn 200 dóng so 
với múc thứ hai; 

Ngoài ra, người sử dụng còn phải trà thêm 10% thuế giá trị gia tàng 
(thuế VAT). 

Tháng vừa qua. nhà Cường dùng hốt 165 sỗ* diộn và phải trà 95700 dồng. Hòi 
mồi sốđiộn ở mức thứ nhát giá là bao nhiêu ? 
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Chương IV BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT Ẩn 


§ 1. Liên hệ giữa thứ tự và phép cộng 


-4 + c<2 + cvới mọi số c ? 


1. Nhắc lại vể thứ tự trên tập hợp sổ 

Trôn lặp hợp số thực, khi so sánh hai số a và b, xây ra một trong l>a trường 
hợp sau : 

SỐ a bàng sô' b, kí hiệu a = b. 
s 6 a nhò hơn số b, kí hiộu a < b. 

SỖ a lớn hơn sỏ' b. kt hiệu a > b. 

Khi biểu diễn số thực liên trục sổ (ve theo phương nằm ngang), diểm biểu 
diẽn s6 nhò hơn ở hỏn trái điểm biổu diỗn sổ lớn hơn. Chính điổu đó cho la 
hình dung vể thứ tự trên tập sỏ thực. 

-2 -1^3 0 *3 


□ Oi én dấn thích hựỊ) (=, <. >) vào ỏ vuông: 

a) 133 □ UI: b) -237 □ -2,41; 




d) 7 □ ~ 


Nếu số a kliOng nhô hơn số b, thì phài có hoặc a > b, hoặc a = b. Khi dó. ta 
nổi gọn là a lớn hơn hoặc bàng b. kí hiộu a > b. Ví dụ : X 2 t 0 với mọi X : 
Nếu c là số không âm thì ta viết c^o. 

Níu sỏ' a không lớn hơn số b. thì phài có hoặc a < b. hoặc a = b. Khi dó, ta 
nói gọn là a nhỏ hơn hoặc bằng b, kí hiệu a < b. Ví dụ : - X 2 < 0 với mọi X ; 
Nếu sổ y khống lớn hơn 3 thì ta viết y á 3. 




2. Bất đẳng thức 

Ta gọi hẹ Ihức dạng a < b (hay a > b, a < b, a > b) là bởi dáng thức và gọi a 
là vế trái, b là vế phái của bất đảng thức. 

Ví dụ I. Bất đàng thức 7 + (-3) > -5 có vế trái là 7 + (-3), còn vế phải là -5. 

3. Liên hệ giữa thứ tự vả phép cộng 

Hình vc sau minh hoạ kết quả : Khi cộng 3 vào cả hai vế của bất đáng thức 
-4 < 2 thì dược bất đàng thức -4 + 3 < 2 + 3. 

-4 -3 -2 -1 0 t 2 3 4 s 


-4 -3 -2 -1 Ó ì 2 3 4 5 

□ a) Khi cộng -3 vào cà hơi vế cùa bất dằng thức - 4 <2 thì dược Inứ dâng 
thức nào ? 

b) Dựdoátt kết quà : Khi cộng sốc vào cá hơi vế cùa bđt dẳng thức -4 <2 
thi dược bất (ứng thức nào ? 

Tinh chút. Với ba số a, b và c, ta có: 

Nếu a < b thì a + c < b + c; nếu a < b thì a + c < b + c ; 

Nếu a > b thì a + c > b + c; nếu a > b thì a + c > b + c. 

Hai bất dáng thức -2 < 3 và -4 < 2 (hay 5 > I và -3 > -7) dược gọi là 
hai bất đảng thức cùng chiếu. 

Khi cộng cùng một số rào cá hai vế cùa một bút dứng thức ta dược but 
dáng thức mói cùng chiéit vái bát dẳng thức dã cho. 

Có thế áp dụng tính chất tròn để so sánh hai sò, hoặc chứng minh bát đăng thức. 
Ví dụ 2. Chứng tò 2003 + (- 35) < 2004 + (- 35). 

Theo tính chất trèn, cộng -35 vào cả hai vế cùa bất đăng thức 2003 < 2004, 
ta suy ra 2003 + (- 35) < 2004 + (- 35). 

0 So sánh -2004 + 1-777) rá -200 5 + (-777) mó khàng línli gió IrỊ lừng 
biểu thức. 

Q Dựa vào thứ tự giữa 4Ỉ và 3, hãy so sánh >Ỉ2 + 2 và ĩ. 

Chú ý. Tính chất cúa thứ tự cũng chính là tính chất cùa bất đổng thức. 
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BÁI TẬP 


Mỗi khàng định sau đúng hay sai ? Vì sao ? 


a) (-2) + 3 ằ 2; 
c) 4 +(-8) <15 +(-8); 
Cho a < b, hãy so sánh : 
a) a + I và b + I ; 

So sánh a và b nếu : 
a)a-5>b-5: 


b) - 6 <; 2.<-3); 
đ) X 3 4 I 2: l. 

b) a - 2 và b - 2. 

b) I5 + a< 15 + b. 


Đó. Mội biển báo giao Ihõng với nén irílng, sô' 20 màu 
đen, viển dỏ (xem minh hoạ ỡ hlnh bèn) cho biết vận tốc 
lỏì da mà các phuong tiện giao thông được đi trôn quãng 
dường có bién quy dinh là 20km/h. Nếu một ôtô di trén 
đưừng dó có vạn trtc là a (km/h) thì a phải thoá mản điêu 
kiện nào trong các diều kiện sau : 



a > 20; a < 20; 3 <20; nè 20? 


§2. Liên hệ giữa thứ tự và phép nhân 


Bát đảng thức (-2).c < 3.C có luôn luôn xây ra 
với số c bát kì hay không ? 


1. Liên hệ giữa thứ tự và phép nhàn vởi số dương 

Hình vỗ sau minh hoạ kết quà : Khi nhan cả hai vế cùa tót đảng thức -2 < 3 
với 2 thỉ dược bốt dàng thức (-2).2 < 3.2. 



-4 -3-2-10 i 2 3 4 5 6 
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BI a) Nhàn cả hơi vế cửa hất dồng thức -2 < 3 với 309/ thì dược hất dẳng 
thức nào ? 

b) Dự doán kết quà : Nhân cà hơi vế cùa hất dắng thức -2 < 3 với si ĩ c 
dương thì dược htít dẳng thức nào ? 

Tính chất. Với ba sô* a. b và c mà c > 0. ta có: 

Nếu a < b thì ac < bc ; nếu a < b thì ac < bc ; 

Nếu a > b thì ac > bc ; nếu a 5 b thì ac 2 bc. 

Khi nhớn cá hai vế của bát dẳng thức với cùng một só dương ta dược 
bát dáng thức mới cùng chiêu với bát dang thức dã cho. 

£2 Vật dấu thích hợi > (<,» vào ố vuông : 

a) ị-l5,2í.3J\3<-IS.08)-3j; 

b) 4.15.2.2 □ <-5j) . 22- 

2. Liên hệ giửa thứ tự và phép nhân với số âm 

Hình vẽ sau minh hoạ kết quả : Khi nhân cả hai VẾ của bâ't dáng thức 
-2 < 3 với -2 thì dược bất dâng thức (-2). (-2) > 3 . (-2). 


-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 



-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 


BI a) Nhớn câ hơi vế của hất dằng thức -2 < 3 với -345 thì được hất dằng 
thức nào ? 

b) Dự đoán két quả : Nhãn cả hai vế của hất dắng thức -2 < 3 với sốc ám 
thi dược hất dẳng thức nào ? 

Tính chất. Với ba số a, b và c mà c < 0, ta có : 

Nếu a < b thì ac > bc ; nếu a < b thì ac > bc; 

Nếu a > b thì ac < bc : nếu a > b thì ac < bc. 

Hai bất dàng thức -2 < 3 và 4 > 3.5 (hay -3 > -5 và 2 < 4) được gọi là hai 
bát đãng thức ngược chiểu. 
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□□ 


Khi nhàn cà hai vé cùa mật hai dẳng thức với cùng một so ám ta dược 
bất dắng thức mới ngược chiẾu với bứt dằng thức dã cho. 

Cho -4a> -4b. hãy so sánh a và b. 

Khi chia cà hai vế của bất dẳng thức cho củng một sổ khác 0 thi sao ? 

3. Tính chất bắc cầu của thứ tự 

Với ba sỏ a, b và c ta thấy rằng nếu a < b và b < c thi a < c. Tính chát này gọi 
là tính chất bác cảu ; 


Tương tự, các thứ tự lớn hơn ( > ). nhò hơn hoặc bầng ( ả ). lớn hơn hoặc bảng 
(£) cũng có tính chất bác cáu. 

Có thể dùng tính chất bác cáu để chứng minh bất đảng thức. 

Ví dụ. Cho a > b. Chứng minh a + 2 > b - I. 

Giời: 

Cộng 2 vào hai vế của bát đẳng thức a > b. ta dược 

a + 2 > b + 2. (1) 

Cộng b vào hai vế của bất dẳng thức 2 > -1. ta dược 

b + 2>b- 1. (2) 

Từ (1) và (2), theo tính chất bác cẩu, suy ra 
a + 2 > b - 1. 

BÃI TẬP 

5. Mòi kháng định sau đúng hay sai ? Vì sao ? 

a) (- 6).5 < <-5).5 ; b) (- 6).(-3) < <-5).<-3); 

c) (-2003M- 2005) < (- 2005).2004 ; d) - 3x 2 < 0. 

6. Cho a < b, hãy so sánh : 

2a và 2b; 2a và a + b; - a và - b. 


39 





4a < 3a ? 


-3a> -5a7 


7. Sỏ' a là số Am hay dương nếu : 

12a < I5a 7 

8. Cho a < b. chứng lò : 

a) 2a-3 <2b-3; b)2a-3<2b + 5. 

LUYỆN TẬP 

9. Cho lam giác ABC. Các khàng định sau đúng hay sai: 

ii) Â + 8 + c > ISO"; b) Â + B < 180"; 

c)B + CSI80“; d)Â+B>l80”? 

10. a) So sánh (-2 >.3 và - 4,5. 

b) Từ kếi quả cău a) hãy suy ra các bất đãng ihức sau : 

<-2).30 < - 45 ; (-2).3 + 4.5 < 0. 

11. Cho a < b, chứng minh : 

a)3a + 1 <3b + I; b)-2a-5>-2b-5. 

12. Chứng minh: 

a) 4.(-2) + 14 < 4.(-1) + 14; b) (-3).2 + 5 < (-3).(-5) + 5. 

13. So sánh a và b nếu : 

a)a + 5<b + 5; b)-3a>-3b: 

c) 5a - 6 > 5b - 6; d)-2a+3 <-2b + 3. 

14. Cho a < b. hãy so sánh: 

a> 2a * I với 2b +1 ; b) 2a *• I với 2b + 3. 



Cò Ihể em chưa biel 


Cô-si (Cauchy) lầ nhà toán hoc Pháp nghiên cún nhiéu lĩnh 
vực Toân học khốc nhau, òng cố nhiổu công Irình vổ Sổ’ 
học. Đại SỔ, Giải lích,... Có mỏt bết dáng Ihức mang lẽn õng 
cỏ rát nhiéư ứng dung trong vlôc chứng minh cảc bát dàng 
Ihức vả giải các bái toán tim giâ ƯỊ lũn nhát và nhỏ nhai cúa 
cãc biểu thửc. 

Bắt dàng thửc Cở-si cho hai số lá : 



Cauờ>y(17É8 • 18571 
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= 5 =*« vdi a £ 0 b0 

Bãi đảng Ihức này còn dược gọi là ùàl đẳng thú c giữa tn/ng bỉnh cộng và trung 
binh nhán. 

Em có thể lìm được một cách chửng minh tát dáng thức trẽn tiong sách Bàl tập. 


§3. Bất phương trình một ổn 


Cũng tưong tự như phương trình một ẩn ? 


1. Mả đáu 

Bạn Nam có 25000 dóng. Nam muốn mua 
mội cái bút giá 4000 dóng và một số quyển vờ 
loại 2200 đống một quyển. Tính sỗ quyển vở 
bạn Nam có thể mua đuợc. 

Trong bài toán trữn nếu kí hiệu số quyển vở 
hạn Nam có thể mua là X, thì X phái thon mãn 
hị thức 2200x + 4000 á 25000. Khi dó 
người ta nói hệ thức 

2200x + 4000 £ 25000 
là một hất phương trinh với ổn lù X. Trong bất phương trình này, la gọi 
2200x + 4000 là vế trái và 25000 là phải. 

Khi thay giá trị X = 9 vào bất phương trình 220ŨX + 4000 < 25 000. ta dược 

2200.9 + 4000 £ 25000 là kháng định dúng. Ta nỏi sỏ' 9 (hay giá trị 
X = 9) là một nghiệm cùa hất phương trình. 

Khi thay X = 10 vào hít phương trinh 2200x + 4000 < 25000, ta dược 

2200.10 + 4000 s 25000 là khảng định sai. Ta kết luận sỏ' 10 khổng phủi lù 
ngliiỌin cùa bất phương trình. 

□ u) Hãy cho biết vế trái, vế phôi nia híĩt phương trình x‘ 6x -5. 

b) Chứng tô các sổ 3 ; -ỉ và 5 (lên là nghiệm, côn sở'6 không phài là nghiệm 
cân bất phương trình vừa nàn. 
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2. Tập nghiệm của bất phương trinh 

Tập hợp tái cá các nghiộm của một hát phương trình được gọi là rập nghiệm 
cùa bìít phương Irình. Giói bđt phương trình là tìm tập nghiệm cùa hất 
phương trình đó. 

Ví dụ 1. Tập nghiộm cùa bát phương trình X > 3 là tập hợp các sứ lổn hơn 3. 
tức là tập hợp {x|x>3}. 

Dí dí' hình dung, ta biểu diỉn tập hợp này tiOn trục số như hình võ sau : 


ỏ 3 

(Trong hình vẽ trín, lất cá các điểm bCn trái điểm 3 và cả diổin 3 bị gạch bỏ). 

□ Hãy cho biết vế trái, vế phôi và tập nghiệm nia bất phương trinh X > 3, bâ't 
phương trinh 3 < X và phương trinh X = 3. 

Ví dụ 2. Bất phương trình X < 7 cổ tập nghiỏm là tặp hợp các sở nhó hơn 
hoặc bằng 7. lức là lập hựp {x I X ắ 7). Tập hựp này được biòu diôn trOn trục 
sớ như sau: 



(Trong hình vỗ trôn, các điểm bổn phải đidrn 7 bị gạch bo nhưng diòm 7 
được giữ lại). 

□ Viết vã biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình X k -2 trẽn trục số, 

Hướng dẫn : Trdn trục số. gạch bô các điếm bốn Iríti điểm -2 hẳng các dấu 
'7 " và giữ lại điếm -2 bảng dấu 

□ Viết và biểu diễn tập nghiệm cửa bđt phương trình X < 4 trẽn trục sổ. 

Hướng dẫn : TrOn trục số, gạch bò các (tiêm bỏn phài clióm 4 bẳng các 
dấu '7 " và gạch bò điểm 4 bàng dấu ")". 

3. Bất phương trinh tương đương 

Bất phương trình X > 3 và bất phương trình 3 < X có cùng tập nghiệm là 
{x I X > 3|. 

Người ta gọi hai bất phương trình có eíing tập nghiệm là hai Ihỉt phương 
trinh tương dương và dùng kí hiỌu "o" dò chi sự tương dương dó. 

Ví dụ 3. 3 < X o X > 3. 
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BÀI TẬP 


15. Kiểm Ira xem giá trị X = 3 là nghiỌm của bất phương trình nào trong các bất 
phương trình sau: 

a)2x + 3<9; b)-4x>2x + 5 ; c)5-x>3x-12. 

16. Viết và biểu diên tập nghiệm trên trục số cùa inỗi bất phương trình sau : 

a) X < 4 : b) X s-2; c) X >-3 ; d) X ằ 1. 

17. Hình ví sau đây biểu diỗn tàp nghiệm cùa bất phương trình nào ? (Chi nOu 
một bất phương trình). 

a)—+- yttHMMmỉ - b) -► 

c) itmmmmttmị -* d)- 

18. Hãy lập biít phương trình cho bài toán sau : 

Quãng dường từ A đốn B dài 50km. Một ôtô di từ A dO'n B, khỏi hành lúc 7 giờ. 
Hòi ỏtỏ phải di vứi vận trtc bao nhiêu km/h dể dến B truỏc 9 giờ cùng ngày ? 


§4. Bất phương trĩnh bộc nhất một ẩn 


Giải bất phương trình bậc nhất một ẩn như thế nào ? 


1. Định nghĩa 

Bát phương trình dạng ax + b<0( hoác ax + b>0,ax + b £0, ax + b 20) 
trong dó a và b là hai sò' dã cho, a #0, dược gọi là bát phương trình 
bậc nhất mọt un. 

BI Trong các hất phương trinh sau. hãy cho hiết hất phương trình nào là hâ'r 
phương trinh hộc nhất một an : 


a) 2x-3 < 0 ; 


c) 5x - ì5 20; 


b) 0~x + 5 >0; 
d).v-’>0. 





Hai quy ỉắc biến dổi bất phương trinh 

a) Quy tắc cliuyén vế 

Từ lión hộ giữa thứ lự và phóp cộng, la có quy lắc sau (gọi là quy tắc chuyền 
vế) đổ biến dổi tương dương bất phương trình : 

Khi chuyên mội hạng lừ cùa bài phương trình từ vế này sang vế kia la 
phái dôi dâu hạng từ dó. 

Ví dụ 1. Giãi bất phương trình X - 5 < 18. 

Giải: 

Ta có X -5 < 18 

<=> X < 18 ♦ 5 (Chuyển vố-5 và đổi dâu Ihành 5) 
o X<23. 

Vậy lập nghiệm cùa bẵi phương trình là {x I X < 23}. 

Ví dụ 2. Giãi hííi phương trình 3x > 2x + 5 và biểu diẻn lặp nghiệm tiên trục sỗ. 
Giới : 

Ta có 3x > 2x + 5 

o 3x - 2x > 5 (Chuyổn vố 2x và đổi dấu thành -2x) 
ox>5. 

Vậy lập nghiệm của bất phương trình là {x I X > 5}. Tập nghỉỌin này dược 
hiòu diỗn như sau : 

mmmmmmmmmmmmm -- 

0 5 

Giải cóc hái phương trình sau: 

a) x+12 > 21; b) -2x > -3x -5. 

b) Quy lấc nhãn vói mọt sô 

Từ lié.n hệ giữa Ihứ lự và phép nhân với số dương hoác với sổ âm, la có quy 
tấc nhan với một sô' (gọi tát là quy lác nhân) dổ biín dổi tương dương bất 
phương trình: 

Khi nhãn hai vè' cùa búi phương trình với cùng mót sò khác 0, la pliãi ; 

- Giữ nguyên chiếu bui phương trinh nếu sổ dó dương ; 

— f)ỏì chiến bút phương trình nếu sỏ dó ủm. 






Vi dụ 3. Giài tót phương trình (>,5x < 3. 

Giời : 

Ta có 0,5x < 3 

o 0,5x.2 <3.2 (Nhản cả hai vế với 2) 

« x<6. 

Vậy tạp nghiộm của bất phương trình là {x I X < 6}. 

Ví dụ 4. Giải hất phương trình - ịx < 3 và biổu diỗn lập nghiộm tix'n 
4 

trục SỐ. 

Giải : 

Ta có - -ị-x < 3 

4 

o - -Ị- X.(- 4) > 3.(- 4) (Nhãn hai vố với - 4 và đổi chiéu) 

4 

o X>-I2. 

Vậy tạp nghiệm cùa hất phương trình là {x I X > 12}. Tạp nghiệm này được 
hiổn diỗn như sau : 


□ Giải các bất phương trình sau (dùng quy tấc nhãnl: 

a) 2x < 24; b) -3x < 27. 

Ql Gìdi thích sụ tương <lương: 

a) X + 3 < 7 o X —2 < 2 ; h) 2.V < -4 » —3x > 6. 

3. Giải bất phương trinh bậc nhất một ấn 

Ví dụ 5. Giải bất phương trình 2x - 3 < 0 và bidu diễn tập nghiệm trôn trục sổ. 
Giải: 

Ta có 2x - 3 < 0 

o 2x < 3 (Chuyển -3 sang vế phải và dổi dău) 

o 2x : 2 < 3 :2 (Chia hai vố cho 2) 
ox < 1.5. 
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Vậy lặp nghiộm của bâì phương Irình là {x I X < 1,5} và được bièu diỗn nx'n 
trục sô’ như sau : 


□ Giãi bất phương trình -4.X -8 <0 vá biển diễn tập nghiệm trên trục số. 

Hướng dấn : Làm lương lự Ví dụ 5 nhưng lưu ý khi nhân hai vố với số âm. 

► Chít ý. Dê’cho gọn khi trình bày, ta cỗ thể: 

- Không ghi câu gìài thích ; 

- Khi có kết qnd X < ỉ J> (ở Vi dụ 5) thì coi là giời xong và viết đơn giàn : 
Nghiệm cùa bất phương trinh 2x -3 <0 Ut X < /*. 

Ví dụ 6. Giải bất phương trình - 4x + 12 < 0. 

Giời: 

Ta có - 4x + 12 <0 
o. 12 <4x 
o 12 :4<4x : 4 

Vậy nghiệm cùa bất phương trình là X > 3. 

4. Giải bất phương trình đưa được vể dạng ax + b<0;ax + b>0; 
ax + b£0;ax + b £0 

Ví dụ 7. Giài tót phưtmg trình 3x + 5 < 5x - 7. 

Gidi: 

Ta có 3x + 5 < 5x - 7 
o 3x — 5x < -5 - 7 
o-2x <-12 

o -2x : (-2) > -12 : (-2) 

ox>6. 

Vậy nghiệm cùa bất phương trình là X > 6. 

Q Giải Ixĩr phương trình - 02x 02 > 0,4x - 2. 



19. Giải cẩc bất phương trình (theo quy tắc chuyển vế ) : 

a) X - 5 > 3; b) X - 2x < -2x + 4 : 

c) -3x > - 4x + 2 ; d)8x + 2<7x-l. 

20. Giải các bất phương trình (theo quy tấc nhân): 

a) 0,3 X > 0.6; b)-4x<12; 

c) -X > 4 ; d) 1.5x > - 9. 

21. Giải thích sự tương dương sau : 

a) X-3 > 1 o-X + 3>7 ; b)-x<2o3x>-6. 

22. Giải các bất phương trình và biểu diên tập nghiêm trẽn trục sổ : 

a) 1,2x < - 6; b) 3x + 4 > 2x + 3. 

23. Giííi các bất phương trình và biêu dièn tập nghiỌni trOn trục sổ: 

a) 2x — 3 > 0; b) 3x + 4 < 0; 

c) 4 - 3x s 0; d) 5 - 2x 2 0. 

24. Giải các l>ất phương trình : 


b) 3x - 2 < 4 ; 
d)3 - 4x > 19. 


25. Giài các tót phương trình : 


26. Hình vỉ sau biểu diẻn lặp nghiộm cùa hất phuơng trình nào ? (Kổ ba l>ất 
phương trình cố cùng tập nghiệm). 
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27. Đố. Kiếm Ira xem giá Irị X -2 có là nghiộm của hải phương Irình 
sau khỏng : 

a) X + 2x 2 - 3x 3 1 4 x 4 -5 < 2x 2 - 3x' + 4x 4 -6; 

b) (- 0.001 )x > 0,003. 


LUYỆN TẬP 

28. Cho lứt phương (rình X 2 > 0. 

a) Chứng lò X = 2. X = -3 là nghiệm cùa bàì phương trình dã cho. 

b) Có phải mọi girt trị cùa án x do 11 là nghiỏm của bát phương trình dã cho 
hay khỏng ? 

29. Tìm X sao cho: 

a) Giá trị cùa biếu thức 2x - 5 không âm ; 

b) Giá trị của biểu thức -3x không lớn hơn giá trị cùa biểu thức -7x + 5. 

30. Một người cổ sổ tién không quá 70000 dóng gốm 15 tfy giấy bạc với hai loại 
mỌnh giá : loại 2000 dồng và loại 5000 đổng. Hòi Iiguíti đó có bao nhiêu tờ 
giấy bạc loại 5000 đổng ? 

31. Giải các hít phương trình và biòu diỗn tởp nghiộm trOn trục sổ: 


a)- 


15-6x 


5 ; 


8- llx 


: 13 ; 


32. Giải câc hất phương trình : 

a)8x + 3(x+ 1) > 5x - (2x - 6); 


b) 2x(6x - I) > (3x - 2)(4x + 3). 


33. Đố. Trong một kì thi. bạn Chiến phải thi lx5n mồn Vàn. Toán. Tiếng Anh và 
Hoá. Chiến dã thi ba môn và dược kết quà nhu bàng sau : 


Mồn 

Văn 

Tiếng Anh 

Hoá 

Điểm 

8 

7 

10 
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Kì thi quy định muốn dạt loại giòi phải cố điểm irung bình các môn thi là 8 
trờ k'n và khỏng có môn nào bị điòm dưới 6. Biết mỏn Văn và Toán dược 
tính hẹ số 2. Hãy cho biết, dể dạt loại giỏi bạn Chiến phải có điểm thi môn 
Toán ít nhẵt là bao nhiốu. 

34. ĐỐ. Tìm sai lổm trong các "lời giài" sau : 

a) Giâi l)ất phương trình -2x > 23. Ta có : 

-2x > 23 o X > 23 + 2 o X > 25. 

Vậy nghiêm của bát phưtmg trình là X > 25. 

b) Giãi bất phương trình -ỳx>12.Tacó: 

oí> - 28 - 

Vậy nghiộm cùa bát phưtmg trình là X > -28. 


§5. Phương trĩnh chứa dấu giá trị tuyệt đối 


Đưa về phương trình không chứa dấu giá tri 
tuyệt đối bằng cách nào ? 


1. Nhắc lại vổ giá trị tuyệt dối 

Giá trị tuyệt đối cùa sốa, kí hiệu là I a |, dược định nghía như sau : 

I a I = a khi a > 0; 

I a I = -a khi a < 0. 

Chàng hạn : 151 = 5, 101 = 0, I -3,5 I = 3,5. 

Theo dịnli nghía trôn, la có thổ bỏ díu giá trị tuỵột dối tuỳ theo giá trị 

cùa biểu thức ờ trong dấu giá trị tuyệt dổi là âm hay không ảm. 
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Vi dụ 1. Bò dấu giá trị luyét dối và nít gọn các biểu thức : 

a) A -|x- 3| + X -2 khi X23; b) B « 4x + 51 |-2x| khi X >0. 

Giải: 

a) Khi X 2 3, ta có X - 3 2 0 nên |x - 3| = X - 3. Vậy 

A = x- 3 + x- 2 = 2x-5. 

b) Khi X > 0, ta có -2x < 0 nen |-2x I = - (-2x) = 2x. Vậy 

B - 4x + 5 + 2x « 6x + 5. 

HÚI gọn các biểu thức : 

a) c = I -3x \ + 7x -4 khi X <0; b) D*5- 4x + 1 X - 6 I khi X < 6. 

Giải một số phương trinh chứa dấu giá trị tuyệt dối 

Ví dụ 2. Giải phương trình 13x I * X + 4. (1) 

Giàì: 

Ta cỗ 13x I - 3x khi 3x 2 0 hay X 2 0; 

13x1 = -3x khi 3x < 0 hay X < 0. 

Vậy dổ giãi phương trình (1) ta quy vé giái hai phương trình sau : 

a) Phương trình 3x = X + 4 với diéu kiộn X 2 0. 

Ta có 3x = x + 4o2x=4ox = 2, 

Giá trị X = 2 thoà mãn diéu kiện X 2 0, nén 2 là nghiệm của phương trình (I). 

b) Phương trình -3x = X + 4 với dií‘u kiỌn X < 0. 

Ta có -3x - X + 4 o - 4x - 4 o X - -I. 

Giá trị X =-l thoà mãn diổu kiện X <0. nên -1 là nghiệm cùa phương trình (I). 
Tổng hợp các kết quả trCn, ta có tập nghiỏm cùa phương trình (I) là 

Ví dụ 3. Giài phương trình IX - 31 = 9 - 2x. (2) 



Giải: 

Ta có IX - 31 = X - 3 khi X - 3 > 0 hay X > 3 ; 

I X - 31 = - (X - 3) khi X - 3 < 0 hay X < 3. 

Vạy để giài phương trình (2), ta quy vé giải hai phương trình sau : 

a) Phương trình X - 3 = 9 - 2x với điểu kiện X 5 3. 

Ta có X - 3 = 9 - 2x « 3x = 9 + 3 » 3x = 12 « X = 4. 

Giá trị X = 4 thoả mẫn diéu kiện X 2 3, nín 4 là nghiêm của (2). 

b) Phương trình - (X - 3) = 9 - 2x với diếu kiện X < 3. 

Ta có - (x - 3) = 9 - 2x « -X + 3 = 9 - 2x «■ X = 6. 

Giá trị X = 6 không thoii mãn diéu kiện X < 3, ta loại. 

Tổng hựp các kết quả trtn, ta có tập nghiệm cùa phương trình (2) là s = {4}. 
□ Giãi các phương trinh : 
a) l.v + 51 =3x+/ ; 
h)i -5rl = 2x*2l. 


BAI TẬP 


35. Bỏ dấu giá trị tuyệt dối và rút gọn các biểu thức : 

a) A = 3x + 2 +1 5x I trong hai truỉmg hợp: X 2 0 và X < 0 ; 

b) B = I - 4x I - 2x + 12 trong hai trường hợp: X < 0 và X > 0; 

c) c = IX - 41 - 2x + 12 khi X > 5; 


d)D-3x + 2 + lx+5l. 

36. Giải các phương trình : 

a)l2x! = x-6; 

c) 14x I -2x*l2; 

37. Giái các phương trình : 
n)lx-7l =2x + 3; 
c) I X t 3 I - 3x I ; 


b) I -3x I = X - 8 : 
d) 1-5x1 - 16-3x. 

b) IX + 41 = 2x - 5; 
d) IX - 4 I * 3x . 5. 



ÔN TẬP CHƯƠNG IV 


A-Cảu hỏi 

1. Cho ví dụ vé hất dắng thức theo tìmg loại có chứa dấu <, ắ , > và ằ. 

2. Bất phương trình bậc nhất một àn có dạng như tho' nào ? Cho ví dụ. 

3. Hãy chi ra một nghiỌm cùa bãì phương trình trong ví dụ cùa Cáu hòi 2. 

4. Phát biểu quy tắc chuyển vế dể hiến dổi bất phương trình. Quy tắc này dựa 
trOn tính chát nào của thứ tự trOn lập số ? 

5. Phát hiểu quy tắc nhãn dể biến dổi bít phương trình. Quy lác này dựa trOn 
tính chất nào cùa thứ tự trOn lập sỏ' ? 


MỘT só BÀNG TŨM TẮT 

LIÊN HỆ GIỮA THỨ Tự VÀ PHÉP TÍNH 
(Với ba SỐ a, b và c bál kì) 


Nốu a < b thì a + c < b +• c 


NOu a < b và c > 0 thì ac < bc 


Nếu a ắ b và c < 0 thì ac è be 


Nếu a < b thì a + c < b t c 


Nếu a < b và c > 0 thì ac < bc 


Nếu a < b và c < 0 thì ac > bc 


TẬP NGHIỆM VÀ BIỂU DlỄN tập nghiệm cùa BAT PHUƠNG trình 


Bất phương trình 

Tập nghiỌm 

Biòu diõn tủp nglũỌm trOn trục sổ 

x<a 

ịx|x<a } 


a ' " 

Xía 

(x 1 X <a ì 


- ;'■/.'/' V.'" .'//.'/< • 

X >a 

(x|x>a) 


8 

xằa 

(x 1 X >a ỉ 


//////////////////[ * 
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B - 

Bải tập 


38. 

Cho ni > n. chúng ininli: 



a)m + 2>n + 2; 

b) -2m < -2n ; 


c) 2m - 5 > 2n - 5 ; 

d) 4 - 3m < 4 - 3n. 

39. 

Kiểm tra XC111 2 là nghiệm của hất phương trình nào trong các bất phương 
trình sau : 


a) -3x + 2 > -5 ; 

b) 10-2x<2; 


c) X 2 - 5 < 1 ; 

d)l X 1 <3; 


e) 1X 1 > 2 ; 

0 X + 1 > 7 - 2x. 

40. 

Giải các hẵt phương trình và hiếu diỗn táp nghiệm trOn trục sỗ: 


a) X - 1 < 3; 

b) X + 2 > 1 ; 


c) 0,2x < 0,6; 

d) 4 + 2x < 5. 

41. 

Giài các hẫt phương trình : 







2XÌ2 4-x 
-4 -3 

42. 

Giải các bẫt phương trình : 



a) 3 - 2x > 4 ; 

b) 3x + 4 < 2 ; 


c)(x-3) 2 <x 2 -3; 

d) (x - 3)(x + 3) < ( X + 2) 2 + 3. 

43. 

Tìm X sao cho : 



a) Giá trị của biểu thức 5 - 

2x là số dương ; 


b) Gid trị cùa biểu thức X 

+ 3 nhò hơn giá trị cùa biểu thức 4x - 5 ; 
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c) Giá trị cùa biểu thức 2x + 1 khổng nhỏ hơn giá trị cùa biểu thức X + 3 ; 

d) Giá trị của biéu thức x' + I không lớn hon giá trị của biểu thức (X - 2) . 

44. Đố. 

Trong một cuộc thi đỏ vui, Ban tó chức quy định mỗi người dự thi phải trả lời 
10 cáu hòi ờ vòng sơ tuyển. Mỗi cảu hỏi này có sẩn 4 đáp án, nhưng trong đó 
chi có 1 đáp án dứng. Người dự thi chọn dáp án đúng sẽ dược 5 điểm, c 
đáp án sai sc bị trừ di I điếm. Ở vòng sơ tuyổn, Ban tô chức tặng cho 
ngưòi dự thi 10 diểin và quy định người nho có tống số điểm từ 40 trờ lẻn 
được dự thi ó vòng tiẻp theo. Hòi người dự thi phái trà lời chính xác bao 
nhiẻu câu hòi ờ vòng sơ tuyển thì mới được dự thi tiếp ỏ vòng sau ? 

45. Giải các phương trình : 

a) 13x I = X + 8 ; b) 1-2x1 =4x + 18; 

c) I x - 5 I = 3x; d)|x+ 2| =2x 10. 
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HÌNH HỌC 



Chương III - TAM GIÁC ĐÒNG DẠNG 



§ 1. Định lí Ta-lét trong tam giác 


Định li Ta-lét cho ta biết thêm điều gì mối lạ ? 


1. TỈ sô của hai đoạn thẳng 

ở lớp 6, la ctẵ nói dến lì số cùn hai số. Đói với hai đoạn Ihẩng, la củng có 
khái niộni vó lì SỐ. Tỉ sớ của hai đoạn lliảng lìi gi ? 


m Cho AB - 3cm : CD = Scm ; — ? * I I ? 

rỡ 9 .... 9 


EF = 4dm ; MN = 7,Un ; -ị-— = ? Hì,tt, I 

MN 

Định ngliia 


Tỉ số cùa hai doụn thằng lủ li sodộ dãi cùa chàng then câng inộl dơn vị do. 


Ti số của hai đoạn thẳng AB và CD dược kí hiéu là 

’ E • CD 

AB 300 3 

Vi dụ I Niu AB = 300cm, CD = 400cm thì ^ = 7. 

CD 400 4 

Nếu AB = 3m, CD = 4m thì la cùng có ^ . 

CD 4 


► Chú ý. Tỉ sô'của hai đoạn thủng khủng phụ thuộc vào cách chọn đon vị đo. 
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2. Đoạn thẳng tỉ lệ 

Cho bốn đoạn thằng AB. Cu. 
A'B'. C'D’ (h2). So sánh các li số 


CU' 


i —*—p 


c . . D 


A' 


B' 


ĩ- 


ĐỊnh nghĩa 


Hai doạn tháng AB rà CD gọi là ti lệ vói hai doạn thảng A'B' vù C'D’ 

nếu có tì lệ thức : 

AB A ẻ B' AB CD 
CD C'D’ ,aỳ A 'B' C'D '" 


3. Định lí Ta-lét trong tam giác 

m Vê ram giác ABC trên gidỳ ké học sinh 
như trên hình 3. Dựng dường thắng a 
song song rói cạnh BC, cát hai cạnh 
AB. AC theo thứ tự tại B' và c. 

Dường thằng a dinh ra trên cạnh AB 
ba đoạn thảng AB\ B'B và AB. và định 
ra trên canh AC ha doọn thang tương 
ứng lờ AỪ, C'C và AC. 

So sánh các ti số: 



— 

fì B 


AC' 

' rc 


Hướng dán : Vì các đường kò ngang là các dường thẳng song song cách dòu 
nỏn ta cố: 


- Các đoạn thẳng liỏn tiếp trên cạnh AB hảng nhau, chúng được gọi là các 
đoạn chán trên AB. 

- Các đoạn tháng liẻn tiếp trên cạnh Ac cũng tòng nhau, chúng dược gọi là 
các đoạn chán IrCn AC. 

- Hãy lấy một doạn chán tròn mỏi cạnh làm dơn vị do dộ dài các doạn thang 
trOn cạnh đó rứi tính lừng lì srt đà nửu ờ tríhi. 

Trèn dày chi là một tntàng hợp cụ thể. Tổng quát, ta có định lí sau : 
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Định 

lí Ta-lél. (Thừa nhạn, khống chứng 1 

ninh). 


Nếu 

mót (tưởng (hảng song song với môt canh í 

:iia tam giác và cát hai 

canh 

1 còn lai thì nó dinh ra tr* 

'.n hai canh dó nhữniỊ (loan (hảng (ương 

ứng 

u lệ. 



1 

GT 

AABC, B'C’ // BC (B’ € 

AB.Ce 

AC) 


KL 

AB' AC' AB' 

AC' 

B'B 

C’C 

AB AC : B'B 

C'C ; 

AB 

AC 



BÃI TẶP 

1 . Viết tì số của các cặp đoạn thảng có dộ dài nhu sau: 

a) AB = 5cm và CD = I5cm: 

b) EF = 48cm và GH = I6dm; 

c) PQ = 1.2m và MN = 24cm. 


(•) Các sở chi kích thuớc irửn mỗi hỉnh cớ cùng dơn vị do. 
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2. Cho biốt = — và CD = 12cm. Tính độ dài cùa AB. 

CD 4 

3. Cho biết dộ dài cùa AB gấp 5 láo đỏ dài cùa CD và độ dài cùa A'B' gấp 
12 lán dộ dài cùa CD. Tính li sô' cùa hai doạn Ihăng AB và A’B\ 



Hình 7 


§2. Định lí đào và hệ quả của định lí Ta-lét 



1. Định lí dào 

Q Tam giác ABC cỏ AB = 6cm : AC = 9cm. 

Lấy trân cạnh AB (ỉiểin B\ trẽn cạnh AC (tiềm C' sao cho AB' = 2cm ; 
AC' = 3cm (h.8). 
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1 ) So sánh các ti số - 


AC' 
AC ' 



2) Vẽ dường thắng ư di qua B’ và song 
song với BC. dường thẳng a cắt AC tại 
diêm C". 

a) Tinh dộ dài doạn thảng AC". 

b) Có nhận xét gi véc và C" và vê hai dường thẳng BC và B'C' ? 
Ta thùa nhận không chứng minh dinh lí dào sau dãy : 


Dinh lí Ta-lét dáo 

Nếu một dường thằng cát hai cạnh cùa một tam giác và dịnli ra trẽn hai 
cạnh này những đoạn thang tương ứng ti lệ thì dường thăng dó song 
song với cạnh còn lại của tam giác. 


KI. 


AABC. B' eAB,Cf AC 
AB’ _ AC 
B'B cc 


B 'C // BC 


I Quan sứt hình 9. 

a) Trong hình dd cho có hao nhiêu cập 
đường thẳng song song với nhau ? 

b) Tử giác BDEF là hình gi ? 

. AD AE _ 

AB ■ AC ' BC 
các cập cạnh rương ímg của hơi tam giác ADE và ABC. 



c) So sánh các ti sở' —— : —— : —— và cho nhận A 


2. Hệ quả của dịnh lí Ta-lẻt 

Nếu một đường tháng cồt hai cạnh cùa một tam giác và song song với 
cạnh còn lại lliì nó tạo thành một tam giác mới có ba cạnh tương ứng ti 
lệ vái ba cạnh của tam giác dà cho. 
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Cliíoig nành : 


- Vì B'C // BC (h. 10>. nín Ihco định lí Ta-lổl Hlnh 10 

la có: 


AB' _ AC 
AB AC ■ 

- Từ C' kẻ C'D // AB (D e BC), theo định lí Ta-lél la có: 
AC' _ BD 
AC BC' 


( 1 ) 


(2) 


- Tứ giác B'CDB là hình bình hành (vì có các cặp cạnh đối song song) nẻn 
la có: 

B'C = BD. 

- Từ (1) và (2), thay BD bẳng B'C. la cố: 

AB _ ac; _ 

AB AC BC 

► Chú ý 

Hệ (Ịiià trên ván (lúng cho trường hợp đường lluing (i song song với một cạnh 
của tam giác và cát phán kéo (lài của hai cạnh CỒII lại (h.ll): 

AB' _AC' 

AB AC BC 




□ Tinh dộ dời X cúa các doạn thẳng trong hình 12. 



BÀI TẬP 


Tim các cặp dường ihắng song song Irong hình 13 
song song. 




Hlnh /4 



E 1 F 1 Q 


a) Dể chia đoạn thảng AB thành Ixi đoạn 
thẳng l>ầng nhau, ngu<Vi ta đa làm như 
hình 15. 

Hãy mô tà cách làm trứn và giải thích vì 
sao các đoạn thẳng AC, CD, DB bảng 
nhau ? 

b) Bầng cách làm lương tự. hây chia đoạn 
thẳng AB cho trước thành 5 đoạn bằng 
nhau. Hòi cỗ cách nào khác với cách làm 
như trôn mà văn có thỏ' chia đoạn Ihầng 
AB cho trước thành đoạn thảng bằng nhau 



Cho tam giác ABC và điểm D trôn cạnh AB sao cho AD - I3,5cm, DB 4,5cm. 
Tính tỉ SỐ các khoảng cách từ các điểm D và B đốn cạnh AC. 


LUYỆN TẬP 


10. Tam giác ABC có dường cao AH. Đường thảng d 
song song với BC, cát các cạnh AB. AC VÌ1 dường 
cao AH theo thứ tự tại các điểm B\ c và H’ 
(h.16). 

a) Chứng minh rầng : 

AH‘ B^V 
AH “ BC 



b) Áp dụng : Cho biết AH’ = AH và diện tích tam giác ABC là 67.5cm~. 


Tính diện tích tam giác ABC. 

Tam giác ABC có BC = 15cm. Tĩứn dường cao 
AH lấy các diêm I. K sao cho AK = KI = IH. 
Qua I và K ve các dường EF // BC. MN // BC 
(h.17). 

a) Tính độ dài các đoạn thằng MN và EF. 

b) Tính diện tích tớ giác MNFE, biết rầng diộn 
tích cùa lam giác ABC lít 270cm 2 . 
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12 . Có thể (to tíưt/c chiều rộng nin một khúc 
sổng mò không cđn phổi sang hờ bén kia 
hay khàng ? 



Người la liến hành do đạc các yếu lổ hình 
học cán thiết dổ lính chiêu lộng cùa khúc 
sông mà không cán phái sang bờ hẻn kia 
(h. 18). Nhìn hình vẽ ctà cho. hăy mỏ là 
những cỡng việc cán làm và lính khoảng 
cách AB = X theo BC = a. ơc = a'. BB' = h. 


13. Cỗ thể đo gián tiếp chiền cao của một bức Hllú ‘ 18 

tường khá cao bằng dụng cụ thm giàn /tưực không ? 

Hình 19 thổ hiện cách do chiíu cao AB cùa niộl bức lường bàng các dụng cụ 
dơn giàn gốm: 

Hai cọc thảng dứng (cọc (Đ cố dịnli; cọc © có ité di dộng dược) và sợi dây 
FC. Cực® cA chiéu rao DK . h. Các khoáng cách BC ■ ă. DC b đo dưcỊc 
bâng Ihước dây Ihftng dụng. 

a) Em hãy cho biốt người la tiốh hành do dạc như thế nho ? 

b) Tính chiểu cao AB theo h, a. b. 



A 


c 


-i- 


tiinh /V 

14. Cho ha doạn IhÃng cỏ dộ dài Ih m, n. p (cùng dim vị do). 
Dụng doạn Ihầng cỗ dộ dài X sao cho: 


o) ị- 



2 



p 
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Hưởng dẩn : 

Câu b) - Vẽ hai lia Ox, Oy. 

- Tn.il lia Ox clặl đoạn thảng OA = 2 đơn vị, OB = 3 dơn vị. 

Trôn lia ()y đặt đoạn (háng OB’ n và xác định diửm A' sao cho 

OA OA' 

OB OB' 

- Từ đó la có OA' = X. 


§3. Tính chất đường phân giác của tam giác 


Đường phản giảc cùa một góc trong tam giác chia cạnh đối diện 
với góc đó thành hai đoạn thẩng theo tĩ số nào ? 


1. Định lí 

□ Vẽ tom giác ABC, biết : 

AB = 3cm ; AC - ócm; Ằ - I0Ơ°. 

Dtpig đường phản giác AO cùa góc A 
(tàng compa, ơutúc thẳng), do dỏ dài 
các đoạn thẳng OB, oc rồi so sánh các 

tỉ sổ và ^ Ợi20). 

AC DC 

Ta có (dường phân giác AD chia cạnh dổi diện thành hai đoạn 

thang tì lệ với hai cạnh ké hai đoạn ấy). Kết <|iià trẽn đúng vỏi tất cà các tom 
giác nhủ dịnh lí sau dày : 

Định lí 

Trong tam giác, dường phân giác cừu một góc chia cạnh dỏi diện thànli 
hai đoạn thảng tí lệ với hai cạnh ké hai đoạn áy. 
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AABC 

AD là lia phản giác cùa BAC (D G BC) 


Chứng minh : 

Qua dinh B V? dường thảng song song với 
AC, cắt dường thẳng AD tại điểm E (h.2I). 

Ta có: 

BÃE = CÃE (già thiết). 

VI BE//AC, nôn BẼA = CÂẼ (sole trong). 
Suy ra BAE = BEA . Do dó tam giác ABE cân 
BE = AB. 

Ap dụng hộ quà cùa dịnh lí Ta-lt5l dối với 



B. suy ra 
gidc DAC. ta có : 


ix: AC 


Từ (I) và (2) suy ra —£ = -£. 


Chú ý 

Định lí ván đúng đối V 
hình 22 KI có: 


phán giác nia góc ngoài I 
= 4|(AB*AQ. 


P'B 
D'C AC 
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B3 Xem hình 23a. 


à) Tinh —. 

1») Tính X khi V = 5. 



a) b) 

Hình 23 

□ Tinh X trong hĩnh 23b. 


BÁI TẬP 

15. Tính X trong hình 24 và làm tròn kết quà đến chừ số thập phàn thứ nhất. 



16. Tam giác ABC có độ dài các cạnh AB = m, AC = n và AD là dường phân 
giác. Chứng minh rầng tỉ sốdiộn lích của tam giác ABD và di£n tích cùa tam 

giác ACD bảng — - 


17. Cho lam giác ABC với đường trung 
tuyến AM. Tia phán giác của góc AMB 
cắt cạnh AB ờ D. tia phAn giác cùa 
góc AMC cát cạnh ACỞ E. Chứng minh 
rang DE // BC (h.25). 



LUYỆN TẬP 

18. Tam giác ABC có AB = 5cm, AC = 6cm và BC = 7cm. Tia pluin giác của 
góc BAC cất cạnh BC tại E. Tính các đoạn EB, EC. 

19. Cho hình thang ABCD ỈAB//CD). 

Đường thảng a song song với DC, cất các cạnh AD và BC theo thứ lự tại E 
vàF. 

Chứng minh răng: 

AE BF h AE BF DE CF 

á) ED FC ’ AD ~ BC * c> DA CB ■ 


20 . 


Cho hình thang ABCD (AB // CD). Hai 
đường chéo AC và BD cắt nhau tại o. 
Dường thảng a qua () và song song với 
đáy cùa hình thang cắt các cạnh hôn AD. 
BC theo thứ tự tại E và F (h.26). 

Chứng minh rằng OE = OF. 



a) Cho tam giác ABC với đường trung tuyến AM và đường phân giác AD. 
Tính diộn tích tam giác ADM. bict AB = m. AC = n (n > m) và diện tích của 
tam giác ABC là s. 

h) Cho n = 7cm, m = 3cm, hỏi diộn tích lam giác ADM chiếm bao nhiíu 
phán trăm diện tích tam giác ABC 7 0 

Đồ. Hình 27 cho bi ốt có 6 góc bảng nhau : 

6 , = ô 2 = Ô 3 = Ô 4 = Ô 5 = Ô 6 . 

Kích thước các đoạn thẳng dà được ghi 
trôn hình. Hãy thiết lập những tỉ K' thúc 
từ các kích thước dã cho. 

A B c D E F G 

Hình 27 
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Những cặp hình Iiluí thố gọi là những hình đồng dạng. 
Ỡ dây ta chi xét các tam giác dóng dạng. 

1. Tam giảc đồng dạng 

a) Định nghĩa 

Q Cho hai tam giác ABC và A 'BC (lì.29). 



B 6 c B' 3 C' 


Hình 29 
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Nhìn vào hình vè hây viết các cập gỏc hằng nhan. 

Tính các tỉ sổ —— : ——— : ——— rói so sảnh câc tỉ số đó. 

AB BC CA 

Ta có định nghĩa vé hai lam giác dóng dạng như sau : 

Đinh nghĩa 

Tam giác A'B'C' gọi là dỏng dạng với tam giác ABC nếu : 

Â' =Ẵ ; ẻ' =B : C' =c ; 

A'B' BXT 

AB BC CA 

Tain giác A'B'C đổng dạng với lam giác ABC dược kí hiệu là AA'B'C' coAABC 
(viết theo thứ tự cặp đinh tương ứng). 

A'B' B'C' C'A' 

Ti sỏ các cạnh tương ứng * = ' - ——— - k gọi là rí số dóng dạng, 

AB BC CA 

Trong ta có AA’B'C co AABC với ti sỏ' đống dạng là k = -J. 
hị Tính chát 

1) Nếu M‘B'C’ = AABC thì tam giác A’B'C' có dồng dạng với tam giác ABC 
không ? Ti số dóng dạng là Ihio nhiêu ? 

2) Nếu AA'B’C'ts> AABCtheo tỉsốk thì MBC co MVCiheo tỉ sổnào ? 
Từ định nghía vé hai tam giác dóng dạng, ta suy ra các tính chát đơn giàn 
cùa hai tam giác dóng dạng : 

Tinh chất l. Mỗi tam giác đống dạng với chính nó. 

Tính chổt 2. Nếu AABC' co AABC thì AABC coAA BC. 

Tinh chất ỉ. Nếu AA'B'C’ co AA M B M C" và AA''B"C" co AABCthì 
AA B C co AABC. 

Do Tính chất 2 ta nói hai tam giác A’B’C và A BC dồng dạng (với nhau). 

Định lí 

Cho tam giác ABC. Ké dường thẳng a song song với cạnh BC và cắt hai 
cạnh AB. AC theo thứ tự tại M vả N. Hai ram giác AMN và ABC có các góc 
và các canh tư/mg ímg nhu thế nào ? 




Dinh lí 


Nếu một dưỡng thẳng càt hai cạnh cúu tam giác và song song với cạnh 
còn lại thì IIÓ tạo thành một tam giác mới dóng dạng vói tam giác dã cho. 


► 


GT 


KL 


AABC 

M\7/BC(Y1 6 AB : N 
AAMN <y» AABC 


AC) 


XỂt lam giác ABC và MN // BC (h.30). 
Hai lam giác AMN và ABC có : 



AMN = ABC ; ANM = ACB (các cập góc đóng vị); 

BAC là góc chung. 

Mặt khác, theo hệ quà của định lí Ta-lét, hai tam giủc AMN và ABC có ba 
cặp cạnh tương ứng ti lộ: 

AM AN = MN 
AB AC BC 


Vậy AAMN </» AABC. 

Chủ ý 

Định lí cũng dáng cho trường lụrj> dường thủng a cắt phân kéo dùi hai cạnh 
cùa tam giác và song song với cạnh còn lại (hJI). 



BÀI TẬP 

23. Trong hai mộnh đé sau đáy, mộnh đé nào đúng ? Mộnh đé nào sai ? 

a) Hai tam giác bAng nhau thì dóng dạng với nhau. 

b) Hai tam giác dóng dạng với nhau thì bảng nhau. 



24. AA-BXTAA "B "C theo tỉ số đổng dạng k,. AA"Bre* c/» AABC theo tỉ số đóng 
dạng k 2 . Hòi tam giác A'B'C' đóng dạng với tain giác ABC theo ti số nào ? 

25. Cho tam giác ABC. Hãy vẽ một tam giác dóng dạng vói tam giác ABC theo 

tỉ số ị. 

2 

LUYỆN TÁP 

26. Cho tam giác ABC. vẽ tam giác A'B'C’ đổng dạng với tam giác ABC theo tì 
số đóng dạng k = y- 

27. Từ điếm M thuộc cạnh AB của tam giác ABC vỏi AM -jMB. kè các tia 
song song với AC và BC. chúng cất BC và AC lán lượt tại L và N. 

a) NCu tút cả các cặp lam giác đổng dạng. 

b) Đối với mỗi cặp tam giác dổng dạng, hãy viết các cập góc hảng nhau và tỉ 
số dóng dạng lương ứng. 

28. AA‘B'C eo A ABC theo li sí đổng dạng k = ~ 
a> Tính ti số chu vi của bai tam giác dã cho. 

b) Cho biot hiệu chu vi cùa hai tam giác trôn là 40dm. tính chu vi cùa mỗi 
tam giác. 


Hối ọòn trệ. Ta-lẽt dã có lạn dển tham Ai Cốp. vã nhờ dộ õng Thales (625 - 547 tr. C.N) 
dã có dịp dược tiếp xúc với các nhá khoa học dittng thời 

Ta-lẻt dã giải đụợc bâi toàn do chiếu cao của một Kim tự thốp Ai Côp bàng một 
phương phap hét sửc dơn giàn Lịch sừ ghi lại răng Ta-lẻi dã tính đước chiẻu cao 
của thap đó nhở áp dụng tính chất cũa tam giác đóng dạng. Ta-lẻt đả chọn đúng 
thời diém khi càc tia nâng môt trôi tạo với mạt đất mót gõc 45° dể tinh chiểu cao 
cụa tháp. Tại thời điểm nay độ díu bóng của một vảt đạt tháng đứng trôn mả! đát 
bảng chinh chiểu cao của vặt dó. Ta-íẻt chỉ việc đo độ dái bóng cùa thap. tử đỏ suy ra 
duạc chỂu cao của tháp. Cõng việc mà ngay nay tường chủng như đơn giằn thù lúc dó 
lại cú ỷ nghĩa thật lâ vĩ dại. 


CÓ thể em chưa biết 


lìn lại Dch sử phát triển của Toán hoe. ngươi ta có thể 
m Ta-lét (Thaiès) lã một trong những nhâ hinh học dầu 
tiên của Hi Lạp. 

Ta-lẻt sinh vào khoảng nám 625 vâ mát vào khoảng nám 
547 trưởc cỏng nguyên, tại thánh phố MHè - một thảnh 
phố glâu cô nhât thời cổ Hi Lạp. nảm trén bớ biển 
bịa Trung Hải ấm ảp vã thơ mỏng. 
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§5. Truông hợp đóng dạng thứ nhất 


Không cẩn đo góc cũng có cách nhận biết được 
hai tam giác đổng dạng với nhau. 

Định li 

Hai lam giác ABC và A'B'C' có kích Ihước như trong hình 32 (có cùng dơn vị 
do là xentimẻt). 



Trên các cạnh AB và AC của lam giác ABC lán lượt lấy hai điếm M. N sao 
cho AM =A'B' = 2cm : AN =A'C' = ỉcm. 

Tinh dô dài doạn thảng MN. 

Có nhận xét gì vé mối quan hệ giữa các lam giác ABC. AMN và A'B’C‘ ? 
Trong trường hợp lổng quát ta có dịnh lí sau : 

Định lí 

Nếu ha cạnh cùa lam giác này li lệ với ha cạnh của lam giác kia thi hai 
lam giác dó dóng dạng. 


AABC, Ổ/VBC 

GT = m 

_ AB AC __BC 

KL AA'B'C </> AABC 

Chững minh : 

Dặi trôn tia AB đoạn thảng 
AM = A'B\ Vô dường thẳng 
MN // BC, N e AC (h.33). Xét các 
tam giác AMN, ABC và A‘B’C. 
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(2) 


Vì MN // BC, nôn AAMN co AABG Do đó 
AM AN MN 
AB ~ AC ~ BC * 

Từ (I) và (2), với chú ý AM = A'B', la có ^ và ^, 

suy ta AN - A'C và MN - B 'C. 

Hai lam giác AMN và A'B’C có bíi cạnh bàng nhau lừng dổi mội: 

AM = A'B' (cách dựng); AN = A’C và MN = B'C’ (Iheo chúng minh trOn). 
Do dó: 

AAMN * AA'B'C' (c.c.c). 

VI AAMN co AABC, nôn AA'B'C co AABC. 

2. Áp dụng 

□ Tìm trong /linh 34 các cập tam giác dồng dạng: 



a) b) c) 

Hình 34 


BÀI TẬP 

29. Cho hai lam giác ABC và A'B'C cố kích ihuớc như Irong hình 35. 



B 12 c B' 8 C' 
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a) AABC và AA'B C có ddng dạng với nhau khỏng ? Vì sao ? 

b) Tính lỉ số chu vi cùa hai lam giác đỏ. 

30 . Tam giác ABC cổ độ dải các cạnh là AB - 3cm, AC - 5cm, BC - 7cm. Tam 
giác A'B'C' dòng dạng với lam giác ABC và có chu vi bang 55cm. 

Hãy lính độ dài các cạnh của lam giác A*B'C (làm trôn dốn chữ số thập phản 
Ihứ hai). 

31 . Cho hai lam giác dóng dạng có li số chu vi là ỳỹ và hiệu dỏ dài hai cạnh 
lương ứng cùa chúng là 12,5cm. Tính hai cạnh dó. 


§6. Trường họp đổng dọng thứ hai 


Thêm một cách nữa để nhận biết hai tam giác đóng dạng. 


1. Định li 


Q Cho hai tam giác ABC và UEF cá 
kích thước như trong hình 36. 


- Sơ xính các tì sổ 


AB 

DE 


AC 
1 DF 


- Do các đoạn tháng BC. EF. Tính 
BC" 

rí sô' . so sánh với các tì sổ'trẻ n 
EF 

và dự đoán sự dóng dọng của hai 
lam giác ABC và DEF. 



Hình ĩ6 


Định lí 

Nếu hai cạnh cùa tam giác này rí lệ với hai cạnh của tam giác kia và hai 
góc tạo hỏi các cặp cạnh dó hằng nhau, thi hai tam giác đổng dạng. 
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GT 


AABC, AAB'C 


A'B' A'C' 
AB - AC 


(I). Ằ' = Ấ 


KL 


AA’B’C AABC 


Chứng minh : 

Tren lia AB. dặt doạn thẳng 
AM = A'B\ Qua M ke 
dưừng thảng MN // BC 
(N G AC) (h.37). 




Ta cố : ỔAMN «/> AABC. do đó 

AB AC 

- Vì AM = A'B\ nen suy ra A ^ . (2) 

AB AC 

Từ (I) và (2), suy ra AN = A 'C. 

- Hai tam giác AMN và A'B'C' có AM = A'B' (cách dựng). A = A' (giả 
Ihiél) và AN - A'C (chứng minh ở nen), n£n chúng bảng nhau (c.g.c). 

Từ AAMN = AA’B'C suy ra AA'B'C ~ AABC. 


Trò lại câu hôi ban dâu. ta thấy rung : 

AABC và ADEF có (vì ^ J ); Â = D (vì cùng bảng 60°). 

DE DF 8 6 

Vậy Ihco dịnh lí vùa chúng minh, AABC ADEF. 


2. Áp dụng 

m Hãy chi ra 

<h'.3Sf: 


các cặp lam giác dóng dạng với nhau lừ các lam giác sau dãy 



Q a) Vỉ lum giác ABC có BAC = 50°, AB=icm,AC = 7ỉcm{h.39). 

b) Lấy trẽn các cạnh AB. AC lán lượt hai diểm D, E sao cho AD = 3cm, 
AF. = 2cm. Hai tam giác AED và ABC có đồng dọng với nhau khống ? Vì sao ? 


Hướng dẫn: 

- V? hình (theo y£u cáu dể ra). 

- Hai tam giác ABC và AEDcógóc A chung. 

So sánh các tĩ sô' và -^7 lói rút ra 
AB AC 

kết luận. 



BÀI TẬP 

32. Trôn một cạnh cùa góc xOy (xOy * 1X0°), dặt các đoạn thảng OA - 5cm, 
OB - I6cm. Trôn cạnh thứ hai cùa góc dó, dặt các đoạn thắng oc - 8cm, 
OD=10cm. 

a) Chúng minh hai tam giác OCB và OAD dồng dạng. 

b) Gọi giao diòm cùa các cạnh AD và BC là I. chứng minh rằng hai tam giác 
ĨAB và ÍCD cỏ các góc bằng nhau tùng đỏi một. 

33. Chứng minh ràng nếu tam giác A BC dóng dạng với tam giác ABC theo ti 
số k, thì tỉ SỐ của hai đưừng trung luyến tưong ứng cùa hai tam giác đó cùng 
bàng k. 

34. Dựng tam giác ABC. biết Ẵ = 60°. tì số ^ và đuừng cao AH = 6cm. 


§7. Trường hợp đồng dạng thứ ba 

Không cần đo độ dài các cạnh củng có 
cách nhận biết hai tam giác đóng dạng. 


1. Định lí 

Bài toán. Cho hai tam giííc 
ABC và A BC với Â = Ẵ’ ; 
B = B’ (h.40). Chúng ininli 
AABC «~AABC. 
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Giải: 

Đặt irỏn lia AB đoạn ihẳng AM = A'B'. Qua M kc đường Ihẳng MN//BC 
(N € AC). 

Vì MN // BC nCn la có: 

AAMN AABC. 

Xót hai lam giác AMN và AVC. la thấy Â = Ấ' (Iheo già thiốt). AM = A'B’ 
(Ihco cách dựng). AMN = B (hai góc dồng vị). Nhưng B = B' (Ihco giả Ihiôi). 
do dó ẤMN = Ồ’. 

Vậy AAMN = AA'B’C (g.c.g), suy ra AA'B'C ~ AABC. 

Từ kốt quả chứng minh inĩn la có định lí sau : 

Định lí 

Nếu hai góc của lam giác này lán lượt hang hai góc cùa lam giác kia thì 
hai lam giác dó dóng dạng với nhau. 


Áp dụng 


Trong các lam giác dưới dây . những cập lam giác nào dóng dạng với 
nhau ? Hãy giải ihich ('li.4ĩ). 



B‘ c E' p N' P 1 


d) e) 0 


Hình 41 




Q Ở hình 42 cho biết AB = Ịcm; AC = 4 Sa 
và ẤBD = BCA. 

a) Trong hình vè này có bao nhiêu tar 
giác ? Có cộp tam giác não dóng dạng VI 
nhau không ? 

b) Hây linh các dò /lài X và y (AD = ỉ 
DC=y). 

c) Cho biết thâm BD là tia phán giác cùt 
tiiầng BC và BD. 



gót' B Hãy tinh dộ dài các doạn 


BÀI TẬP 


Chứng minh rẳng níu lam giác A'B'C đổng dạng vdi lam giác ABC ihco li số 
k Ihì li số cua hai đường phồn giác lương ứng của chúng cùng bảng k. 

Tính dộ dài X cua doạn Ihằng BD liong A 12.5 8 

hình 43 <làm Iròn dốn chữ số Ihập phân 
ihứ nhất), hiếl ràng ARCD là hình thang 
<AB// CD) ; AB = 12.5cm : CD = 28Jcm ; 

DÂB= DBC 

Hình 44 cho biốl EBA — BDC. Hinh4ỉ 


a) Trong hình vĩ cố bao nhi£u lam giác 
vuồng ? Hẫy kế lẻn các lam giác dó. 

b) Cho bict AE = lOcm. AB = 15cm. 
BC = I2cm. Hày lính độ dài các đoạn Ihầng 
CD, BE. BD va BD (âm tròn tiến chữ sổ 
Uiập phân Ihứ nhất). 

c) So sánh diện lích lam giác BDE với lổng 
diỌn lích của hai lam giác AEB và BCD. 



LUYỆN TẬP 1 

38. Tính các dộ dùi X. y cùa các duụn thảng trong 
hình 45. 

39. Cho hình Ihang ABCD (AB II CD). Gọi o là 
giao diỂm cùa hai dường chéo AC và BD. 

o) Chứng minh ràng OA . OD = OB. oc 
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h) Dường Iháng qua <) vuông góc với AB và CD theo thứ tự tại H và K. 

_ ,.. , OH _ AB 

auíng minh rằng ^ 

40. Cho tam giác ABC. trong đỏ AB - 15cm, AC - 20cm. Trôn hai cạnh AB và 
AC lán lượt lấy hai điổm D và E sao cho AD = 8cm, AE = 6cm. Hai tam 
giác ABC và ADE có đổng dạng với nhau không ? Vì sao ? 


LUYỆN TẬP 2 

41. Tun các dấu hiệu tté nhậu biết hai tam giác cân đổng dạng. 

42. So sánh các trường hợp dồng dạng của tam giác với các trường hợp l'ảng 
nhau cùa tam giác (nCu lOn những diổm giống nhau và khác nhau). 

43. Cho hình bình hành ABCD (h.46) có dộ dài các 
cạnh AB = I2cm, BC = 7cm. TrOn cạnh AB lấy 
một điểm E sao cho AE = 8cm. Đường thẳng 
DE cắt cạnh CB kéo dài tại F. 

a) Trong hình vẽ đă cho có hao nhũHi cập tam 
giác đổng dạng v«'ti nhau ? Hày viết các cặp 
lam giác đổng dạng với nhau theo các đỉnh 
tưung úng. 

b) Tính độ dài các đoạn thẳng EF và BF, biết rang DE - lOcm. 

44. Cho lam giác ABC có các cạnh AB 24cm, AC = 28cm. Tia phàn giác cùa 
góc A cắt cạnh BC tại D. Gọi M. N theo thứ tự là hình chiếu của B và c trCn 
dường thẳng AD. 

a) Tính ti số 

CN 

AM DM 

b) Chứng minh lảng —77 -7-7- 

* 6 AN DN 

45. Hai tam giác ABC và DEF có Â = D, B = E. AB = 8cm. BC = lOcm. 
DE “ 6cm. Tính dộ dài các cạnh AC, DF và EF, biết rang cạnh AC dài lum 
cạnh DF là 3cm. 



Hình 46 
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§8. Các trường họp đổng dạng của tam giác vuông 


Ị Có những cách riêng để nhận biết hai tam giác vuông đống dạng. j 

1. Áp dụng các trường hợp dống dạng của tam giác vào tam 
giác vuông 

Từ các tnrừng hụp dóng dạng cùa hai tam giác dã xót trước dày. ta suy ra : 
Hai lam giác vuững dứng dạng với nhau nếu : 

a) Tam giác vitỗng này có một gốc nhọn bàng góc nhọn cùa tam giác 
vuông kia; 

Hoặc 

b) Tam giác vuông này có hoi cạnh góc vuông tỉ lí với hoi cạnh góc vuông 
cùa tam giác vuỏ/ig kia. 

2. Dấu hiệu đặc biệt nhận biết hai tam giác vuông đồng dạng 

QỊ Hãy chì ra cóc cập tom giác /lóng (lạng trong hình 47. 

D' 





Đế xét xem hai tam giác vuông ABC và A'B'C <13 cho có dống dạng v<Vi 
nhau khỏng. ta còn códịnh lí sau : 

Định lí 1 

Nếu cạnh huyén và một cạnh góc vuông của tam giác vuông này tỉ lệ 
với cạnh huyén và cạnh góc vuông cùa tam giác vuông kia thi hai tam 
giác vuông dó dồng dạng. 


GT 

AABC. AA'B‘C. Â' = Â = 90° 


BC AB 

KL 

AA'B'C’AABC 



Chứng minh : 

Từ già thiết (1), hình phương hai vế ta được : 

B'c' 2 A’B' 2 

BC 2 AB 2 

Theo tính chất của dãy lì sổ hang nhau, ta có: 

B’C'~ A'B’ 2 B'C’~- A'B’~ 

BC 2 AB 2 BC 2 - AB 2 

Ta lại CÓ: B’C' 2 -A’B’ 2 = A'C’ 2 : 

BC 2 - AB 2 = AC 2 (suy ra lừ định lí Py-ta-go). 

Dodó- B C ; A B ; A'C 2 

BC 2 AB 2 AC 2 


(2) 




Từ (2), suy ra : 


B'C' A'B' A'C Ệ 
BC ~ AB ” AC 
Vậy AA'B'C «*> AABC (trường họp đóng dạng thứ nhát). 

Áp dụng kct quá cùa định lí đối với hai tam giắc vuông A'B’C và ABC đã 
cho ờ Q ta thấy răng : 


A'B' 

AB 


Vậy AA'B'C AA BC (ttco tì số đống dạng k = i ). 


TÍ số hai đường cao, tỉ số diện tích của hai tam giác dồng dạng 


Định lí 2 

Tí só hai dường cao tương ứng càu hai tam giác dỏng dạng bảng ti só 
dông dạng. 


Học sinh tự chứng minh theo hướng dẫn sau : 


Vẽ hai tam giác dồng dạng ABC và A'B'C với ti sổ đóng dạng là k = p . 
hai dường cao tương úng là AH và A’H’ (h.49). Chứng minh AA'B’H'«/»AABH 



Từ Định lí 2, suy ra : 


Định 1(3 


Ti SỐ diện tích của hai tam giác dóng dạng bằng bình phương tí sổ 
dóng dạng. 


(Học sinh tự chứng minh). 
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BÀI TẬP 


46. Trồn hình 50. hãy chi ra các lam giác đóng 
dạng. Viếl các lam giác này theo thứ lự các 
dinh lương ứng và giải thích vì sao chúng 
dóng dạng ? 

47. Tam giác ABC có độ dài các cạnh là 3cm, 

4cm, 5cm. Tam giác A'B'C dóng dạng với 
tam giác ABC và có diện lích là 54cm 2 . Tính 
dộ dài các cạnh cùa lam giác A'B'C. 

48. Bóng cùa mốt CỘI diện trên mặt dát có đò dài là 4,5m. Cùng thời điểm dó. 
một Ihanh sất cao 2.Im cắm vuông góc với mặt đất có bóng dài 0,6m. 
Tính chiểu cao cùa CỘI diện. 



Hình SO 


LUYỆN TẶP 

Ở hình 51, tam giác ABC vuông ờ A và có 

dường cao AH. 

a) Trong hình vỗ có bao nhiêu cặp tam giác 
dóng dạng với nhau ? (Hăy chi rỗ từng cạp 
tam giác đống dạng và viết theo các dinh 
tuong ứng). 

b) Cho biết AB = 12,45cm, AC = 20,50cm. 
Tính dộ dài các đoạn thẳng BC. AH. BH 
và CH. 

Bóng cùa một ống khói nhà máy trôn mặt 
dất có độ dài là 36.9m. Cùng thời điểm đó. 
IIIỘC Ihanh sảt cao 2.Im cấm vuông góc vói 
mặt đất có bóng dài 1.62m. Tính chiéu cao 
cùn óng khói (h.52). 

Chân dường cao AH cùa tam giác vuông 
ABC chia cạnh huyén BC thành hai đoạn 
thảng có dộ dài 25cm và 36cm. Tính chu vi 
và diện tích của tam giác vuỏng dó (h.53). 
Hướng tlữn : Trước tiõn tìm cảch tính AH từ 
các tam giác vuông đồng dạng, sau dó tính 
các cạnh của tam giác A BC. 
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52. Cho một tam giác vuông, trong đó cạnh huyén dài 20cm và mốt cạnh góc 
vuông dài 12cm. Tính độ dài hình chiỡu cạnh góc vuông kia trẽn cạnh huyền. 


§9. ứng dụng thực tế của tam giác đống dạng 



1. Đo gián tiếp chiểu cao của vật 

Giă sử cán phải xác định chiéu cao cùa một toà nhà. cùa một ngọn tháp hay 
cùa một cây nào đó. ta có thế làm nhu sau : 
a) Tiến hành đo <'lạc 

Dạt cọc AC thủng dứng trSn đố có gán thước ngảm quay đuọc quanh mốt 
cái chốt cùa cọc (h.54>. 

- Điéu khiển thước ngâm sao cho hướng 
thước đi qua đình c cùa cây (hoặc tháp), 
sau đó xác định giao điểm B cùa đuờng 
thẳng CC' với AA'. 

- Đo khoảng cách BA và BA'. 
h) Tính chiều cao CÌU! cây hoặc tháp 
Ta có AA'BC c~ AABC với 

tỉ sổ đống dạng k = 

Từ dó suy ra A'C’ = k.AC. 

Áp dụng bảng sò: AC = l,50m ; AB = 1.25m ; A'B = 4.2m. 

Ta có 

A'C' - k.AC = • AC = ậị- • 1.50 = 5.04 (m). 

AB 1.25 
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2. Đo khoảng cách giữa hai địa điểm trong đó có một địa điểm 
không thẻ tới được 

Giá sừ pliài đo khoảng cách AB irong đó 
địa điểm A có ao hố bao bọc khỏng thể 
lối được (h.55). 
oi Tiến hành do dọc 
Chọn một khoảng đất bàng phảng rối 
vạch một đoạn BC và đo dộ dài của nó 
< BC = a). 

- Dùng thước đo góc (giác kế), đo các góc : ABC = a. ACB = p. 

/>) Tính khoáng cách AB 

Vê trẽn giấy tam giác ABC với B’C' = a', B ' - a. C’ = p. Khi dó 

AA'B'C' tn AABC theo tỉ số k = . Đo A'B' trèn hình vẽ. từ dó 

BC n 

suyraAB=^^. 

• Áp dụng bủng số : a = lOOm. a' = 4cm. Ta có: 

k = 7 = 10000 = 2500' 

Do A'B' dược A’B' = 4Jcin. VẠy AB = 4.3.2500 = 10750(CI11) = 107.5(tn). 




Hình 56 










- Giác kế ngang (đỗ được biết ớ lớp 6 ) dùng dể do gộc trên mật đất. 

- Giác kế dửng dùng dể do góc theo phương thắng dứng. 

Bộ phận chinh của giác kế dứng là một thước do góc có thể quay quanh trục 
o cắm vuông góc vởi cọc PQ dặt ờ vị tri tluíng dùng. Ở hai đáu cùa thước 
ngổm có gân hai chiếc dinh A và B. Tại o có treo một dây dọi OF. Gọi E lủ 
rạch ứng với di ếm ghi ơ' trén thước do góc ('OE vuông góc với AB lại O). 
Khi đó gỏc rạo hỡi OF và OE bằng gfic tạo Ititi phương ngắm và phương nồm 
ngang (hai góc cùng phụ với góc thử hơ). 


BÀI TẬP 


Mộl người do chtôu cao của mội cày nhờ mội cọc chôn xuống dâì. cọc cao 
2m và dậi xa cây 15m. -Sau khi người ấy lùi ra xa cách cọc (),8m Uiì nhìn 
tháy đáu cọc và đinh cây còng nàm Irẻn một dường ihÃng. Hòi củy cao hao 
nhiửu. biếi ráng khoảng cách từ chân dc’n mát người ấv là 1.6111 ? 


Dè do khoảng cách giữa hai dịa điểm A 
và B. Irong dó B khỏng tới dược, người la 
liến hành đo và tính khoáng cách AB như 

hình 57 : AB // DF ; AD = tn ; DC = n ; 
DF = a. 

a) Em hãy nói rò cách do như Ihế nào. 

b) Tính dỏ dài X cùa khoáng cách AB. 



55. Hình 58 dưới dãy mõ líì tlụng cụ đo bể dày cùa inộl sổ loại sán phổm. Dụng 
cụ này gổm thước AC dược chia đến Imm và gán với một bàn kim loại hlnh 
tam giác ABD, khoảng cách BC = lOmm. 



HinhSS 

Muốn do 1*3 ilày cùn vật. ta kcp vặt vào giữa bán kim loại và thuức (dny cùa 
vặt áp vào bí mật cùa Ihước AC>. Khi dó. Ir£n tlunk AC la đọc dược 
"bể dày" d của vật (trèn hình vc In cód = 5,5mm). 

Hãy chi rõ dịnh lí nào cùa hình học là cơ sứ dò ghi các vạch trCn thưức AC 
(d £ lOnim). 
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Có thể em chưa biết 


Đê' vẽ hĩnh đóng dạng với mốt hình 
cho trưồc. chầng hạn phải vồ thu nhò 
hoàc phóng to một bản đổ Viẽt Nam 
lởn gấp 2 lán. 3 lán.... người ta dúng 
một dụng cụ vẻ gọi lâ Ihuâc vô Iruyén 
(h.60). 

Dụng cụ này gốm có bỏn thanh kim 
loại hay gỗ mảnh dải báng nhau. 
Trên mỗi thanh kim loại có các lổ 
khoan thảng háng và các tâm lồ 
cổch đéu nhau. 



Hinh 59 


- Bốn thanh của thước được bèn kết với nhau nhờ ùón chỗt và tạo thánh hình binh 
hành AMBI. trong đồ các chốt A. B có thổ thay đổi vị tri. Các điổm o. M. M’ luồn 

, OI OM’ 

thảng hàng. —£ = vã OA = AM 


- ở điểm o cỏ gần mủi nhọn để cố thể cầm vào mật bàn hoặc giá vẽ. Ở các điểm 
M vâ M' cố gân đâu chi. 

Cách sử đụng 


Trén bản vẽ hoạc giả vẽ. 
cẩm cô định mũl nhẹm o ớ 
vị tri thích hợp 
DI chuyển mũl chl M trẻn 
hlnh <7 cho trước (dã dược 
ghim có dinh trên bàn vẻ) 
thi mũi chì M vạch nén hỉnh 
7 ’ dóng dạng vởi <7 theo tí 

OM 



Trong trường họp này. hĩnh '7' là hình phóng dạl cúa hình <7 


- Nguơc lại, nếu di chuyển mùi chi M trẽn hĩnh 7' cho Iníỡc thi mũi chi M vach nẻn 
hinh-7 Trong hưởng hợp nảy 7 là hinh thu nhỏ của 7 '■ 

Khi muôn thu nhỏ hoạc phống to theo tì sỗ náo đỏ. cán diốu chinh ti sỏ’ 
nghĩa lã phài di chuyển chôt A vá B dẻ’n vỊ tri tưong ứng 













ÔN TẬP CHUÔNG III 

A - Cảu hỏi 

1. Phái biổu và viết lì lộ Ihức biổu Ihị hai đoạn Ihầng AB và CD lì lộ với hai 
đoạn thẳng A'B' VÍ! CD'. 

2. Phái bièu. VC hình, ghi giã thiết và kết luận cùa định lí Ta-ỉél trong tam giác. 

3. Phát biếu, vẽ hình, ghi giả thiết và kết luận cùa định lí Ta-lét đào. 

4. Phái biếu, vc hình, ghi già thiốl và kết luận vĩ hệ quă của dịnh lí Ta-lét. 

5. Phát biểu định lí vé tính chất của dường phàn giác trong tam giác ịvc hìnli, ghi 
già thiết và kốt luận). 

6. Phái biíii dinh nghĩa hai lam giác đổng dạng. 

7. Phát biéu dinh lí ví đưìmg thảng song song với một cạnh của tam giác và cắt 
hai cạnh (hoặc phần kéo dài cùa hai cạnh) còn lại. 

8. Phát biếu các dịnli lí vé ba trường hợp dỏng dạng của hai tam giác. 

9. Phát hicu dinh lí vỉ trường hợp dổng dạng dặc hiệt của hai lam giác vuông 
(trường hợp cạnh huyền và một cạnh góc vuông). 


TÔM TẮT CHUƠNG III 


1. t>oạn thảng ti lí 

o) Định nghĩa : 

AB. CD ti lệ với A’B’. cư o 

CD C'D 

ỊAB . C'D' = CD . A’B‘ 
AB _ A‘B’ AB±_CD _ A'B' ± C‘D’ 
CD " C'D' ^ • CD ” C'D' 

AB A’B' AB t A’B’ 
CD = CDCD ± C'D' 


89 


h) Tinh chất: 



2. Định lí Ta-lét thuận và đảo 

Cho tam giác ABC (h.61). 



4. Tính chát cũa đuờng phãn giác trong tam giác 

AD là tia phân giác của góc BAC, 

AE là lia phân giác của góc BAx (h.63). 


Ta có 


AB DB EB 
AC DC EC 



5. Tam giác đóng dạng Hi ' ,b 63 

a) Định nghĩa: 


Â=Ẳ;B' = B;C' = C 
A'B’ B'C CẠ- 

(TlsSđíngdỊngk) AB - Bc CA k - 
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b) Tính chẩt: 



(h\ h tương ứng là dưừng cao cùa 
lam giác A'B'C' và tam giác ABC); 



A 



(p\ p tưưng ứng là nửa chu vi của tam giác A'B’C và tam giác ABC : 
s\ s nrơng ứng là diện tích câa tam giác A'B'C và tam giác ABC). 


6. Licn hệ giữa các trường hợp dóng dạng và các trường họp bang nhau 
của hai tam giác ABC và A'B'C' 


Các trường hợp dóng dạng: 
, A'B' B'C' C'A' , 


b) và B' = B (c.g.cX 

' AB BC * h 

c) Ầ' = Ầ và B' - B (g-g). 


Các trường hợp bàng nhau : 

a> ATt - AB ; B’C - BC 
và A'C = AC(c.c.c). 

b) A'B' - AB; B'C - BC 
và B' = B(c.g.c). 

c) Ẩ’ = Â ; B' = B 
và A'B’ = AB (g.c.g). 


7. Các trường họp dóng dạng của hai tam giác vuòng ABC và A'B'C' 
(Ẳ = Ẳ' = 90°) 



Hình 65 



B - Bải tập 

56. Xác định lì số của hai đoạn thảng AB và CD trong các trường hợp sau : 

a) AB = 5cm, CD = 15cm ; 

h) AB = 45dm, CD = 150cm : 
c)AB-5CD. 

57. Cho tam giác ABC <AB < AC). Vẽ dường cao AH. dường phàn giác AD. 
dường trung tuyến AM. Có nhặn xét gì vổ vị trí cùa ba điổm H. D. M. 

58. Cho tam giác cân ABC (AB = AC). vẽ các 
dường cao BH.CK(h.66). 
a) Chứng minh BK - CH. 
h) Chúng minh KH // BC 
c) Cho biết BC = a. AB = AC = b. Tính độ 
dài doạn thảng HK. 

Hướng dan cáu c): 

- Vỉ thêm dường cao AI. xét hai tam giác 
đổng dạng IAC và HBC rồi tính CH. 

- Tiốp theo, x«5t hai tam giác dồng dạng AKH và ABC rối tính HK. 

59. Hình thang ABCD (AB // CD) có AC và BD cắt nhau tại o. AD và BC cắt 
nhau tại K. Chúng minh lảng OK di qua trung diểm cùa các cạnh AB và cu. 

60. Cho tam giác vuồng ABC. Â = 90°. c = 30° và dường phàn giác BD 
(D thuộc cạnh AC). 

a) Tính lì số 

b) Cho biết dộ dùi AB = 12.5cm. hãy tính chu vi và diện tích cùa tam 
giác ABC. 

61. Tứ giác ABCD có AB = 4cm. BC = 20cm, CD = 25cm, DA = Hem. đường 
chéo BD = lOcm. 

a) Níu cách ve tứ giác ABCD cổ kích thước dã cho ở trốn. 

b) Các lam giác ABD và BIX! có đổng dạng với nhau khrtng ? Vì sao ? 

c) Chứng minh rủng AB // CU. 



B I c 

Hình 66 



Chimng ĨV - HÌNH LẲNG TRỤ ĐỨNG. HÌNH CHÓP ĐỂU 














MỘT SỖ VẬT THỂ TRONG KHÔNG GIAN 


Chúng la dà làm quen với mỏi sô' hình Irong khỏng gian như hình hộp chừ 
nhật, hình lập phương (h.67), đổng thời cùng gập trong dời sòng hàng ngày 
một số hình không gian khác (h.68). 



Hình hộp chữ nhặt Hình lặp phương 


Hình 67 
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ĐÓ là những hình mà các điểm cửa chúng có thế không cùng nồm trong một 
mặt phồng. 










A - HÌNH LĂNG TRỤ ĐỬNG 


§l.Hìnhhộpchữ nhật 



1. Hinh hộp chữ nhật 

Hãy quan sát hình 69: 



Hin),69 



• Hình 69 cho la hình ảnh cùa hình hộp chừ nhã/, nó có 6 nùil là những hình 
chữ nhật \ 

• Hình hộp chữ nhại cổ: 6 mật, H dinh và 12 cạnh. 

• Hai mậl cùa hình liộp chữ nhặl khổng cổ 
cạnh chung gọi là hai núỊr dổi diện và cổ 
thò xem chúng là hai một (táy cùu hình hộp 
chữ nh.il, khi dó các mát còn lại dưọc xem 
là các một hên. 

• Hình lợp phương là hình hộp chữ nhài cố 
6 mạt tò nhũng hình vuỏng. 

Ví dụ. Bổ ntiỏi Cíỉ cành có dạng một hlnh 
hộp chữ nhạt (h.70). /linh 70 



(•) Cúng vởi các diím trong của nỏ. 


























2. Mặt phẳng và đường thẳng 


Quan sát hình hộp chữ nhật ABCDA'BTV' (h.7Ia). Hây kể tên các mặt . 



Ta có thè xem : 

• Các đỉnh : A, B, c, ... như là các điểm. 

• Các cạnh : AD, DC, cc\ ... như là các iloạn ihẩnịỊ. 

• Mỗi mật, chẳng hạn mật ABCD, là một phần của mặt phảng (la hình 
dung mặt phảng trài rộng vé mọi phía). 

Đường thang qua hai diổm A. B của mặt phung IABCD) thi nùin trọn trong 
mật phang dỏ (lức là mọi điểm cùa nó dđu Ihuộc mật pliầng). 


BÀI TẬP 

1. Hăy kẻ tín những cạnh bảng nhau cùa 
hình hộp chữ nhại ABCD.MNKQ 
(h.72). 

2. ABCD.A|B|C|D| lù một hình hộp chữ 
nhảt (h.73). 

n) Nếu () là Ining điểm cùa đoạn CB| 
thì o có là điểm thuộc đoạn BC| hay 
khổng 7 

b) K là diém thuộc cạnh CD, liệu K 
có thè là diêm thuộc cạnh BB, huy 
không7 
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Các kích thước của hình hộp chữ nhặt ABCD.AịBiCịDi là : DC = Sem, 
CB = 4cm. BB, = 3em. Hòi các dộ dài DC| và CB, là hao nhiôu xcntim<5l ? 
Xem hình 74a, các mữi u?n hư.íng dẫn cách ghép các cạnh với nhau đổ có 
dược một hình lộp phương. 


Hiiy dién thêm vào hình 74b các mũi tín như vậy. 


§2. Hình hộp chữ nhật (Tiếp) 
1. Hai dường thẳng song song trong không gian 
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Quan sát hình hộp chữ nhật ở hình 75 : 

- Hãy kẽ tên các mặt cỉut hình hộp. 

BB’ vá AA' có cùng nắm trong một mặt 
phảng hay khổng ? 

- BB' và AA' có điểm chung hay khổng ? 



• Trong khdng gian, hai đường Ihấng a và b gọi là 
song song với nhau nếu chúng nằm trong cùng một 
mặt phẳng và không có điểm chung. Chẳng hạn, các 
đường thẳng AA', BB’ song song với nhau (h.75). 

Quan sát hình 76, ta có những nhặn xét sau : 

Vứi hai đường thắng phân biột a, b trong kliỏng gian, 
chúng có thổ: 

a) Cắt nhau. Chẳng hạn D’C và cc cắt nhau ở c, 
chúng cùng nằm trong mặt phàng (DCCD') (h.76a). 

b) Song song. Chang hạn AA' song song với DD'. kí 
hiệu AA' // Dơ, chúng cùng nằm trong mặt phang 

(A/VDD) (h.76b). 



c) Khrtng cùng nầm trong một mặt phẳng nào, chằng 
hạn các đường thảng AD và ừc (h.76c). 

• Hai đường thẳng phân biột, cùng song song với một 
dường thang thứ ba thì song song với nhau. Chẳng 
hạn AB và D’C song song, vì chúng cùng song song 
với DC (h.76a). 



Đường thẳng song song vói mặt phẳng. Hai mật phầng song song 




Mặt bàn và mặt ghế cho ta 
hình ảnh của hai mặt phầng 
song song. 




Q Quan sát hình hộp chữ nhật à hình 77: 

- AB cỏ song song với A 'B' hay không ? Vì sao ? 

- Atì có nàm trong mặtphằng (A'B‘C'D‘1 hay không ? 

• Khi AB không nầm irong tnặl phang (AT^CD') mà AB song song vói mụt 
dường Ihầng của mặt phàng này, chẳng hạn AB// A'B\ thì người ta nổi AB 
song song với mật phàng (ABCƯ) và kí hiộu : AB // mp (AIĨCƠ). 

□ Tim trân lành 77 cóc <h«'rng thẳng song song với một phồng (A ’B’C‘Đ‘)' 

Nhận xét. Trên hình hộp chữ nhật (h.77), xít 
hai mặt phảng (ABCD) và (ATyCƠ). Mật 
phàng <ABCD) chứa hai dường thảng cát nhau 
AB, AU và mặt phảng (ABCƯ) chúa hai 
dường Ihẩng cát nhau A'B', A'D', hơn nữa AB 
song song với A'B’ và AD song song với A’Ư. 
khi dó người la nói một phảng (ABCU) song 
song với mật phồng (A’B'CD') và kí hiệu : 

mp<ABCU) n mptAƠCD 1 ). 

Ví dụ. Níu bác thự mộc cắt một Ihanh gỏ hìnli 
hẠp chữ nhạt (như hình 7K) qua IVín tning diểm 
I. H. K. L theo thứ lự cùa các cạnh AB, DC. D'C 
và A'B' thì mp(ADD’A') // mpỢHKL). 

Qị Trên hình 78 còn có những cập mật phđtig nào song sttng 1YÁ nhau ? 

Nhận xét 

• Nốu một dường thang song song vói một mặt 
phang thl chúng khổng cứdiếm chung. 

• Hai mặt pluuig song song tltì không có diểm chung. 

• Hai IIIẠI pliảng phan biệt có một diổm chung 
tin chúng cổ chung II1ỘI din'mg thang di qua dií-111 
đỏ (h.79). Ta nói hai mặt phằng này cãi nhau. 




Hình 78 
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BÀI TẬP 


5. Người la tỏ dặm những cạnh song song và tòng nhau cùa một hỉnh hộp chữ 
nhật như ồ hình 80a. Hày thực hiện diéu dó dối vúi lùnl) XOh và 80c. 



a) 


b> 

Hình SO 


c) 


6. ABCD.AịBiCiDị là một hình lẠp phương 
(h. 81). Quan -sát hình và cho biít: 

a) Những cạnh nào song song vói cạnh C|G 
l>) Những cạnh nào song song vứi cạnh 
A,D,. 

7. Một cản phừng dùi 4.5ni. rộng 3.7iu và 
cao 3,0m. 



D 


Hình SI 


Người la muốn quét vAi irÃn nhà và brin bức 
tường. Biết rầng tổng diện tích các cửa là 
5,8in 2 . Hãy tính diỌn tích cán quít vòi. 

8. Hình 82 vè một phòng à. Quan snl hình và 
giải thích vỉ sao: 

u) Đường tháng b song song vói mp(P). 
b) Đưìmg thang p song song vi'ti sàn nhà. 

9. Hình hộp chữ nhật ABCUEFCd3 (h.83) có 
cạnh AB song song với mặt phăng (EFGH). 
a) Hãy kò tOn các cạnh khác song song với 
mặt phầng (EFGH). 



Hĩnh S2 





















b) Cạnh CD song song với những mại 
phắng nào của hình hộp 1'liữ Iiliật ? 

c) Đường thẳng AH khổng song song với 
mặt phang <EFGH), hãy chi ra mặt 
pháng song song với dường tháng dó. 



§3. Thể tích của hĩnh hộp chữ nhật 

1. Đường thăng vuông góc với mặt phăng. Hai mặt phăng vuông góc 



Nhảy cao 
ở sản tập thể dục. 


Q Quan sát hình hộp chữ nhật (hM J : 

-A 'A có mông góc vởi AU hay không ? Vi sao ? 

- A‘A cố mõng góc với AB hay khủng ? Vi sau ? 

• Khi dường thang A’A vuông gổc vói hai dường 
thảng cát nhau AD và AB của mật phảng (ABCD) 
la nói A'A vuông giír vớt mật phồng (ABCD) 
tại A và kí hiệu : 



A'A 1 mpíAHCD). 


Nliận rét. Nếu một dưừng tháng vuông góc vói một mạt phàng lại diểm A 
thì nó vuông góc với mọi dường thũng di qua A và nũnt trong mặt phang dó. 
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• Khi mội trong hai mật phảng chứa I!i»}t (tường Ilứíng vường góc với mật 
phẩng côn lại thì người la n6i hai mặt phảng đó vuông góc với nhau và kí 
hiỌn (chẳng hạn với trường hợp vừỉi xót): 

mp(ADDA-) 1 mp(ABCD). 



Hình Sĩ. Tử thôi cổ «ưn. con ngvíởi dà dũng dđy doi dể 
kiếm tra tinh vuông góc, tình song sorvg 


Q Tìm tràn hình 84 các dttờng thững vuông góc với mặt phồng (ABCD). 

Ở hình 84 ; 

- Đường thắng Afì cỏ nồm trong mật phồng {ABCDị hay khủng ? Vì sao ? 

- Đường thẳng AB cỏ vuông góc vởi mật/tháng (ADD‘A'i hay khăng ? Vi sao ? 
m Tlm trên hình 84 các mặt phàng vuông góc vài mật phàng (A'BVD‘1 


2 . 


Thể tích của hình hộp chữ nhật 

Cho hình hộp chữ nhạt có các kích tliưức I7cm, lOcrn và 6cm. Ta chia hình 
hộp này thành các hình lẠp phương đơn vị với cạnh là lem (h.86). 



Hình 86 



Trong hình hộp có 6 lí*p hình lập phương đơn vị. mỗi lớp gốm 17.10 hình. 
Như vậy hình hộp hao gớm 17.10.6 hình lập phương dơn vị. Mỏi hỉnh lập 
phương dơn vị có thể tích lem 3 nén thể tích hình hộp chữ nhạt là 17.10.6 (em 3 ). 
Tổng quát, nếu các kích thước cùn hình hộp chừ nhật là a, b. c (cùng dơn vị 
dô dài) thỉ thổ' tích của hình hộp chữ nhặt dó là : 

Ị V = abc ~| 

Đặc biệt, thò tích hình lẠp phương cạnh a là : 

Ví dụ. Tính thể lích cùa một hình lập phương, biết diộn lích toàn phần cùa 
I1Ỏ là 2l6cm~. 

Giải: Hình lập phương có 6 mặt báng nhau, vậy diện lích mỏi mặt là : 

216:6-36 (cnẠ 

Độ dài cạnh hình lạp phương : 

a = >/36 = 6 (em). 

Thí? tích hình lặp phưcmg : 

v = a 3 = 6 3 =216 (em 3 ). 

Đáp số: V = 2l6cm 3 . 

BÀI TẬP 

10 . 1) Gấp hình 87a theo các né-t dã chi ra thì cổ dược một hình hộp chữ nhật 

hay khỏng ? 

2) Kí hiệu các đình hình hộp gấp được như hình 87b. 



I-*-1 a) b) 

Hình 87 

a) Đường thang BF vuông góc với những mặt phang nào ? 

b) Hai mặt phàng (AEHD) và (CGHD) vuông góc với nhau, vì sao ? 
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11. a) Tính các kích thuúc của mỏt hình hộp chữ nhại, biết rủng chúng lì lệ 
với 3.4. ? và thô tích cùa hình hộp này là 480cm\ 

b) Diện tích toàn phán của một hình lẠp phương là 486m . Thí tích của nó là 
bao nhiêu ? 

12. A, B, c và D là nhửng đinh của hình hẠp chữ nhât cho à hình 88. Hãy đién 
sổ thích hợp vào cdc ỏ trống ó bàng sau : 



Kốt quà Ixii 12 minh hoạ cổng thức quan trọng sau : 

DA = VaB 2 4BC 2 +CD 2 . 

13. a) Viíi công Ihrtc lính Ihe' lích cùa hình hộp chữ nhặl ABCD.MNKQ (h.89). 
b) Di ổn sỏ thích hợp vào các ô trỏng ờ bảng sau : 


Chiéu ilSi 

22 

18 

15 

20 

A B 

Chiêu rộng 

14 




D / : 


Giiổu cao 

5 

6 

8 



7 

Diện tích một dáy 


90 


260 

Cr~- 


Thô tích 



1320 

2080 

Hình 89 



LUYỆN TẬP 

14. Một bí? nước hình hộp chữ uhạt có chiíu dài 2m. Lúc dấu IV không cố nưóc. 
Sau khi dổ vào liể 120 thừng nưứv, inỗi thùng chứa 20 lít thì mực nưdc cùn 

bổca<>0,8m. 

al Tính chiểu rộng cùa b <ỉ nuóc. 

b| Người ta dổ thỏm vảo bè 60 thùng nước nửa thi dẩy bố. 

Hòi l)ò cao bao nhiíu mỉi ? 
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15. Mội cái Ilìùnsr hìnli lặp phương, cạnh 7dm, có chúa nước với dỏ sâu của nước 
là 4dm. Người la thà 25 viỏn gạch có chiéu dài 2dm, chiéu rộng Idin và 
chiếu cao 0,5dm vào thùng. Hòi nước trong Ihùng dâng lên cách miệng 
thùng hao nhi<>ti dốximét ? (Giã Ihiíl loàn bộ gạch ngập trong nước và chúng 
húi nước khổng dáng kổ). 

16. Thùng chứa cùa mội xe chở hàng dông lạnh cổ dạng như hỉnh 90. Một số 
mặt là những hlnh chữ nhạt, chảng hạn (ABKI), (DCCD'),— Quan sát hình 
và trả lời các câu hòi sau: 



Hình 90 


a) Những dường tháng nào song song với mặt phãng (ABKI) ? 

1») Những dường thảng nài) vuỏng góc với mặt phang (DCCD') 7 
c) Mặt phấng <A'D'CB') cò vuởng góc vối mạt phăng <DCCD') hay không 7 

17. Cho hình hộp chữ nhạt ABCD.EFGH (h.91). 


c) Dường thảng AD song sotig với nhũng 
dưỉ»ng thang nào ? 


u) Kí t«>n các dưồng thảng song song với 
mp(EFOH). 


b) Đưínig tháng AB song song vứi những 
ntặl phang nho ? 



18. Đỏ. Các kích thước cùa một hình hộp chữ 
nhật là 4cnt. 3cm và 2cm. MỎI con kiến bò 
theo mặt cùn hình hộp dó từ Q dến p (h.92). 
u> Hòi con kiến bò theo dưừng nào là 
ngan nhất ? 



b) Dộ dài ngần nliấl dó là Imo nhieu xcntimél ? 
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§4. Hĩnh lãng trụ dứng 



1. Hình lăng trụ dứng 

Hình 93 là I11Ộ1 liinh Itĩng trọ thnig (còn gọi l:ìt là lãng trụ dứng). Trong 
hình này: 

• A. B, c. D. A|, Bị, C|. D| là các dinh. 

• Các mặl ABBịAị, BCC,B„ ... là những 
hình chữ nhại. Chúng duợc gọi là các 
mật hèn. 

• Các doạn AA|, RR|. CCj, DD| song 
song với nhau và bầng nhau, chúng được 
gọi là các cạnh hèn. 

• Hai mậl ABCD. A|B,C,D, là hai đáy. 

Hình lũng Irụ líửn hình 93 có hai dúy là 
lứ giic nín gọi là lâng trụ díntg từ giác, kí hiộu ARCD.A|B|C|D|. 

Q Hai mặt phong chứa hai dáy của một lõng tni dứng có song song vái nhon 
hay không ? 

Cóc cạnh bền có vnóng góc với hoi một phong lỉúy hay không ? 

- Các nuĩt hẻn có vnòng góc với hơi mật phổng đáy hay không ? 
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Hình hộp chữ nhội. hình lặp phương cõng là những hình làng irụ dứng. 

Hình lâng trụ dứng cỏ đáy là hình bình hành dược gọi là hình hộp dítng. 

m Trẽn hình 94 lò tấm lịch (tểhim. nó cô dọng một lủng trụ đừng . Hãy chỉ rõ 
các dây, một bên. cạnh bén cùa lủng trụ. 



Hình 94 


2. Ví dụ 


► 


Hình 95 cho tn hình ảnh một lang trự dứng tam giác. 

Trong hình lâng trụ dó : 

- Hai mạt đáy ABC và DEF là nhũng lam giâc bảng 
nhau (và nấm trong hai mặt phăng song song). 

- Gíe mặt K'n ADEB, REFC, CFDA là những hình chữ nhạt. 
Độ dài mội cạnh lx-n dược gọi là thiêu cao. Tâ-n hình 95, 

cliiồu cao của lãng tại bảng dọ dài doạn thang AD. 

Chá ý 


- BCFE là một hình chữ nhật, khi vẽ nó trẽn mạt phỏng, ta rhitờng vẽ thành 
hình binh hành. 


- Các cạnh song song vê thành các đoạn thằng song song. 

- Cức cợnli vuông góc có thỉ không vè thành các doạn tháng vurìng gức 
IEB vù EF chằng hạn). 
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Số đỉnh 


12 


SỐ cạnh bẽn 


20 . Vỏ lại các hình sau vào vò rói vĩ thím các cạnh vào các hình 97b, c, d, c đè 
có một hình hộp hoàn chỉnh (như hình 97a). 



Hình 98 





Cạnh 

AA' 

cc 

BB 

A'C 

B'C 

A'B’ 

AC 

CB 

AB 

ACB 


1 




II 




A’CB' 

ABB'A' 






- 





22. Vc theo hình 99a rồi câi và gáp lại đổ được lãng trụ dứng nhir hình 99b. 



a) b) 


§5. Diện tích xung quanh của hình lãng trụ đứng 
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Quan sát hình khai triển của một 
lâng trụ đtĩng tam giác (h./OOí : 

- Độ dài các cạnh cùa hai dáy là 
Ikio nhiên ? 

- Diện tích cùa mồi hình chữ nhật lã 
bao nhiên ? 

-Tổng diện tích cúa cà ha hình chữ 
nhật /à bao nhiên ? 

• Diện lích xung quanh cùa hình 
lảng trụ đúng bâng tổng diện tích của các mặt lx}n. Ta có công thức 

Ị~S xt| - 2p.h j 

(p là nửa chu vi đáy. h là chiểu cao). 

Diện tích xung quanh cùa hình lăng trụ đứng bàng chu vi dáy nhân với 
chiểu cao. 

• Diện tích toàn phán cùa lấng trụ dứng bằng tổng cùa diộn tích xung quanh 
và diỌn tích hai đáy. 



2. Ví dụ 

Tính diện tích loàn phán cùa một làng trụ dứng, đáy là tam giác vuổng, theo 
các kích thước ờ hình 101. 


Giải: 

- Trong tam giác vuông ABC (vuông tại A). theo 
định lí Py-ta-go, ta có : 

CB - + 4 2 - 5 (em). 

- Diộn lích xung quanh : 

s*,-(3+ 4 + 5).9 = 108 (em 2 ). 

- Diộn lích hai đáy : 

2.^.3.4 = 12(em 2 ). 



Hình /01 
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- Diộn lích loàn phần : 

S|p = 108+ 12 = 120(cm 2 ). 

Đáp sổ: s,p = 120 cm 2 . 


BAI TẬP 

23. Tính diỌn lích xung quanh, diộn lích tcxìn phẩn của các lãng Irụ dứng sau 

đây (h. 102): 



Quan sát lãng lại dứng lam giác (h.103) rổi dièn sớ thích hợp vào các ỏ trớng 
à bỗng sau: 


a Ccm) 

5 

3 

12 

7 

b (cm) 

6 

2 

15 


c <cm) 

7 


13 

6 

h (cm) 

10 

5 



Chu vi đáy (cm) 


9 


21 

Sxq (cm 2 ) 



80 

63 



Tấm lịch dổ bàn (xcm lại hình 94) có dạng 
mộ» láng trụ dứng. ACB là một lam giác cân 
(h.104). 

a) Hãy vẽ Ihím néi khuất, diổn IhCm chữ vèo 
các dinh rổi cho biết AC song song với những 
cạnh nào. 

b) Tính diện tích miếng bìa dùng để làm mội 
lấm lịch nhu trèn. 



Hình 104 





a) Từ hình khai Iriển (h.105), có thể gấp llieo các 
cạnh dò có dược một lãng ưụ dứng bay khổng ‘ì 
(Các tứ giác Irín hình đéu là những hình chữ nhật). 

b) Trong hình vừa gấp dược, xét xcm các phái biòu 
dưới đây, phát biểu nào dứng : 

Cạnh AD vuông góc Vi'<i cạnh AB. 

- EF và CF là hai cạnh vuông góc với nhau. 



- Canh DE và cạnli BC vuông góc với nhau. Hình ÌOS 

- Hai dáy (ABC) và (DEF) nảm trốn hai mặt 
phang song song với nhau. 

- Mặt phảng (ABC) song song với mặt phầng (ACFD). 


§6. Thể tích của hĩnh lãng trụ đứng 



1. Công thức tinh thể tích 

Ở §3 ta dà biết : Thề tích cùa hình hộp chữ nhạt với các kích thước a, b. c 
dược tính theo công thức 

V - tìbc hay V - DiỌn tích dáy X Chiêu cao 
Q Quan sát cúc lủnn trụ tltnix ứ hình Ỉ06. 5 


y 

/ 


7 


' Ị 




Ầ 


Ẩ 


n) Lung tru 'lừng cỏ dủy lù h) Long trụ dứng cổ day lủ 

h)nh cha nhạt tam giác vuông 
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Hình ỈUft 

































- So sánh tliể tích của lãng tạt đứng tom giác và thể tích hình hộp chữ nhật. 


- Thể tích lõng trụ đứng tom giác có hằng diện tích dáy nhớn với chiêu cao 
hay không ? VI sao ? 

Tỏng quát, ta cổ công thức tính thò tích hình lãng trụ đứng : 


(S là diện tích đáy. h là chiéu cao). 

Thế tích hình lãng trụ đínxg bàng diện tích đáy nhón với chiều cao. 


2. Ví dụ 

Cho lãng trụ đúng ngũ giác với các kích thu& ờ hình 107 
(don vị xentimét). Hãy tính thò tích cùa làng trụ. 

Giòi : Lãng trụ dã cho gổm một hình hộp chữ nhật và 
một làng trụ dứng tam giác cố cùng chiíu cao. 

Thó tích hình hộp chữ nhật: 

V, = 4.5.7 = 140 (cm 3 ). 

Thè tích lảng Irụ đứng tam giác : 

V, = ị.5.2.7 = 35 (cra 5 ). '■*»"» đ ?'s 

2 có đáy là 1IẸŨ giác 

Thể tích lãng trụ dứng ngữ giác : Htnlr 107 

v-v, + v 2 - 175 (cm’). 

Nhận xét. Cỏ tho tính diộn tích đáy của lãng trụ dứng ngũ giác 
^-5.4 + 1.5.2 = 25(011*) 
rói suy ra thé tích lâng trụ. 



BÁI TẬP 

27. Quan sát hình 108 rứi dién số thích họp vào các ô trỏng ờ bâng sau : 
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29. Các kích thước của một bẽ bơi được cho trto hình 110 (mặt nước có dạng hĩnh 
chữ nhật). Hãy tính xem bể chúa dược hao nhiên mét khỏi nưrtc khi nổ dáy 
ảp nước. 



Hỉnh HO 


30. Các hình a. h. c (h.l 11) gốm một hoủc nhiéu lang trụ dứng. H3y lính thế tích 
và diện tích toàn phán của chúng theo các kích thước dà cho trôn hình. 




















LUYỆN TẬP 


31. Điến số Ihích liựp vào các ổ trống ừ bàng SJH1: 



Ung trụ 1 

Lãng trụ 2 

Ung trụ 3 

ChKhi cao cùa láng trụ dứng tam giát 

5em 

7cm 


Chiéu cao của tam giác đáy 



5cm 

Cạnh tương ứng vứi dường cao cũa 
hun giác diiy 

3cm 

5cm 


l>iCn tích dáy 

6cm" 


I5cm 2 

Thể tích lảng trụ đúng 


49cm J 

0,045/ 


32. Hỉnh 112b biêu diỗn mội 
lưỡi rìu bàng sắt. nó có 
dạng một lãng trụ dứng. 

BDC là một lam giác cản. 

a) Háy vẽ Ihữni nét khuất, 
dióii thứni chữ vào các 
dinh rói cho biết AB song 
song với nliửng cạnh nào. 

b) Tính thí tích luữi rìu. 

c) Tính khỏi lượng của luỡi rìu. birt khỏi lượng riỏng cùa sất là 7,K74kgAlm' 
(phán cán gỏ ben trong lưỡi rìu là không ddng kè). 

33. Hình 113 là một lâng trụ dứng, dáy IA hlnh 
thang vuồng. 

Hãy kổ tôn: 

a) Các cạnh song song với cạnh AD; 

b) Cạnh song song vái cạnh AB: 

c) Các dưìmg thảng song song vối mặt 
pháng <EFGH); 

(I) Các dường thủng song song với mạt phảng (DCGH). 




n> b) 

Hình u 2 
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34. Tính Ihể lích của hộp xà phòng và hộp sô-cô-la irửn hình 114. biết: 
n) Diộn lích đáy hộp xà phòng là 28cm 2 (h.l 14a): 
b) Diện lích lam giác ABC ờ hình 1 14b là 12cm . 



a) S^y ■ 2Scin* b) S AB C = I2cm“ 

Ninh 114 



D 

Hình Hỉ 


35. Dáy của mội lâng trụ đứng là hí giác, các kích ihuức cho llieo hình 115. 
Biốl chiếu cao cùa lãng trụ là lOcm. Hãy Unh thè lích cùa nỗ. 


B-HÍNH CHÓP ĐỂU 

§7. Hình chóp đéu và hình chóp cụt đều 

1. Hinh chóp 

• Hình 116 lả một hình chổp. Nỏ cổ mạt díiy là 
mội đa giác và các mậi lx'n là nhiìng lam giác 
cỏ chung một đinh. Dinh chung này gọi là đinh 
của hình chóp. 

• Diritng Ihẳng di qua dinh và vuỏng góc vởi 
mậl phang dáy gọi là dường ran cũn hình chóp. 

• Trung hình 116, hìuli chóp S.ABCD có dinh 
là s. dáy lù tứ giác ABCD. la gọi dó lù hình chóp 



MMdây c 

Hình 116 


tử giác. 


<• ì Cùng với các dMm inng cún nỏ. 
116 







2. Hình chóp dểu 

Hình chớp S.ABCD ir£n hình 117 cổ đáy là hình vuông, các mội bổn SAB. 
SBC, SCD và SDA là những tam giác cân bảng nhau. Ta gọi S.ABCD là hình 
chóp tứ giác dái. 

• Hình chóp dén IÌI hình chóp cố mạt diíy là một cta giác dều. các mặt bt>n IÌ! 
những tam giác càn bàng nhau có chung dinh (là dinh cùa hình chóp). 

Tr^n hình chóp díu S.ABCD (h.l 17): 

— Chân dường cao H là lảm cùa đường tròn di qua các dinh cùa mặt dáy. 



Hình 117 

- Dư«Vng cao vẽ tử dinh s cùa mồi mạt bén cùa hình chóp điíu dược gọi là 
trung (tuựn của hình chóp dó. 

Cắt từ tấm hia cứng thành các hình như ứ hình 118 rỏi gấp lại dể có những 
hĩnh chóp dền. 



Hình 118 








3. Hình chóp cụt đẽu 

Cắl hình chóp đêu bảng một mặt phảng 
song song với đáy (h.l 19). Phẩn hình 
chóp nằm giữa mật phảng đó và mạt 
phảng dáy cùa hình chóp gọi là hình chóp 
CỤI đều. 

Nhận xét. Mỏi mật bẻn cùa hình chóp cụt 
déu là một hình thang cAn. Chảng hạn mạt 
bén MNCB là một hình thang cân. 

BÀI TẬP 

36. Quan sát hình 120 và đién cụm từ và sỏ thích họp vào các ỏ trổng ờ bảng 
sau. biốt răng các hình dã cho là những hình chóp díu. 

Hitih ì20 



Chóp 

tain giác déu 

Chóp 

tứ giác déu 

Chóp 

ngũ giác dểu 

Chóp 

lục giác đểu 

1 Đáy 

lfflrFliiI.il 












5 













37. Hãy xét sự đúng, sai của các phát hiểu sau : 

a) Hình chóp díu có dáy là hình thoi và chân dường cao trùng vái giao diòm 
hai dường chéo cùa dáy. 

b) Hình chóp déu cỏ dáy là hình chữ nhạt và chân đưìmg cao trùng với giao 
điểm hai dường chéo của dáy. 
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38. Trong các tám bìa ờ hình 121. em gấp lại tấm hìa nào thì có dược một hình 
chóp đổu ? 



a) 0) c) d> 


Hình 121 

39. Thục hành. Từ t(V giấy cát ra một hình vuồng rổi thực hiện các thao tác theo 
thứ lự lừ I đến 6 dò CÓ thó ghép được các mặt bín cùa một hình chóp tứ giác 
đéu (h.122). 



Hĩnh 122 


§8. Diện tích xung quanh của hình chóp đều 


Tính diện tích xung quanh của hình chóp đều như thế nào ? 


1. Công thức tính diện tích xung quanh 

Vẽ, cất và gấp miếng bìa nhu ờ hình 123. Quan sát hình gấp (lược, hãy (liến 
SỐ thích hựỊ) vào chà trổng (...) ở các câu (lưới dây : 








Hin) 1 123 


a) SỐ các mật bảng nhan trong một hình chóp tứ giác đều là ... 

b) Diện tích môi mật tam giác là ... cni . 

c) Diện tích đáy cứa hình chóp tiền là ... cm “. 

d) Tồng diện tích tái cả các mật bền của hình chóp đền là ... cm~ . 

Ta có: 

• Diện tích xung quanh cùa hình chóp đều bâng rích cùa nửa chu vi đáy với 

trung đoạn: _ 

I S XIỊ = p.d I 

(p là nứa chu vi dáy; d là trung doạn cùa hình chóp dếu). 

• DiỌn tích toàn phán cùa hình chóp bảng tổng cùa diện tích xung quanh và 

diộn tích dáy. 


Hình chóp S.ABC có bốn mặt là nhừng tam giác déii bằng nhau. H là tâm 
ditàng tròn ngoại liốp lam giác đéu ABC. bán kính HC = K = yjĩ (cm). Biốt 
làng AB - rJĨ, [Inh diện ((ch xung quanh cùa hình clióp (h. 124). 

Ctiới : Dẻ thấy S.ABC là hình chóp déu. Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam 
giác (Jéu ABC là R = &. nén : s 

AB-K^ = ^.J5 = (Vã) ! =3(cm). /K\ 

Diện tích xung quanh của hình chóp : » / _Ễ_V \ 


BÁI TẬP 


Mộl hình chóp lứ giác dổu có dộ dài cạnh bôn bằng 25cni. dáy là hình vuông 
ABCD cạnh 30cm. 

Tính diện lích loàn phần cùa hình chóp. 

Võ, cất và gấp miếng bìa như dã chi ra ừ hình 125 dè dược hình chóp tứ giác díu. 

a) Trong hình I25a, có bao nhiCu lam giác càn l>ằng nhau ? 

b) Sữdụng định lí Py-ta-go đổ lính chiều cao ứng với đáy cùa mỏi tam giác. 

c) Diện tích xung quanh và diỏn tích toàn phán cùa hình chóp díu này 
là bao nhiíu ? 



42. Tính dộ dài dưiVng cao cùa hình ch6p tứ giác đdu với các kích thước cho trCn 
hình 125. 

43. Tính diện lích xung quanh, diộn tích toàn phán cùa các hình chóp tứ giác 
dổu sau dây (h.126): 





§9. Thể tích cùa hĩnh chóp đều 



Còng thức tính thể tích 

Có hai dụiiị’ cụ dựng nước hình lũng trụ dứtig và hình chóp díu có các dáy là 
hai dii giác đéu có thổ dật chổng khít lên nhau. Chiéu cao cùa lang trụ bàng 
chiêu cao cua hình chóp ch. 127). 


Nếu ta lấy dụng cụ hình 
chóp đổu nói tn'n. múc đáy 
nước rổi dổ hít vào lâng trự 
thì thay chiêu cno cùn cột 

nước này chì bung - chiéu 
cao của lãng trụ. Như vộy: 
v.«p=ịv lanpưụi iívh. 

Nguừỉ tn chứng minh dưực 
công thức này cũng đúng clio 
nuù hình chóp déu : 



Hình 127 



(S là diẹn tích dáy ; h là chiêu cao). 
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2. Ví dụ 

Tính ihc lích cùa inộl hình chóp lam giác dều, biết chiéu cao cùa hình chóp 
là 6cm, bán kính duờng tròn ngoại liếp lam giác dáy bang 6cm và » 1,73. 
Giíii: 

Cạnh cùa lam giác dáy: 

a - Ry/Ĩ = 6^3 (cm). 

Diộn lích lam giác dúy : 

s ££ = njĩ(cm 2 ). 

4 

Thi? lích cùa hình chdp: 

V =is.h »93.42 (cm 3 ). 

Q Thực hiên câc hước vẽ hình chóp (lén theo chiên mùi tên (ỉ(ì chỉ ra trên 
hình 128. 



Hình I2R 


► Chú ý. Người ta cũng nói Thể rích ciia khó1 lỗng trụ, khối chóp..." thay chu 
Thề rích cùa lihih làng trự, hình chóp...". 


BÀI TẬP 

44. Hình 129 là inộl cái lổu ừ trại hè của học sinh 
kèm theo các kích thước. 

a) Tliõ lích khổng khí bôn trong Uíu là l>ao nhiổu 7 

b) Xác định srt vái bại cán Ihiối dổ dựng lổu 
(không línlt doh dường vũ5n. nếp gấp.... biít 

*= 2.24ì. 

* ' Hĩnh 129 
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45. Tính ihề tích của mỗi hình chóp đéu dưứi dây Ch. 130. h.131): 



Đuởng cao AO = 12cm, Đvtông cao AO = 16,2cm, 

BC = 10cm{ ^75 * 8,66) BC = 8cm < VĨ8 » 6.93) 

Hình ISO Hinh ISì 


46. S.MNOPQR là một hình chổp 
lục giác đểu (h. 132). Bán kínii 
dường tròn ngoọi tiốpdáy (dường 
tròn tám H, đi qua sáu dinh 
của đáy) HM = 12cm (h.133). 
chiéu cao SH = 35cm. Hây tính : 
a) Diện tích đáy và thể tích cùa 
hình chóp (biết >/ĨÕã * 10,39); 



b) Độ dài cạnh bổn SM và diỌn Ị •2 

tích toàn phán của hình chóp 

(biết VĨ333". 36.51). 



LUYỆN TẬP 

47. Trong các miếng bìa ừ hình 1.34, miếng nào khi gủp và dán lại thl dưực một 
hình chóp đểu ? 
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48. Tính diện lích loàn phán của : 

a) Hình chóp lứ giác đ<íu, biết cạnh đáy a - 5cm, cạnh bôn b = 5cm, 
V 18,75*4,33 ; 

b) Hình chóp lục giác d«5u. biết cạnh dáy a = 6cm. cạnh bOn b = lOcin. 

■S = 1,73; ìỊỹĩ « 9,54. 

49. Tính diện tích xung quanh của các hình chóp tứ giác díu sau dày (h. 135) : 



0) b) c) 

Hình 135 


50. a) Tính thó tích cùa hình chóp díu (h. 136). 



Hình /36 Hình 137 


1») Tính diộn tích xung quanh cùa hình chóp cụt d<íu (h.137). 

(Hií/Ỷng dẩn : Diện tích cán tính bàng tông diện tích các mát xung quanh. 
Các inặt xung quanh là nhũng hình thang cân với cùng chiéu cao. các cạnh 
dáy tương ứng bàng nhau, các cạnh bin báng nhau). 

ÔN TẬP CHƯƠNG IV 

A-Cảu hỏi 

1. Hãy quan sát phán trong cùa lóp học rói chí ra : 

a) Các dường thẳng song song với nhau : 

b) Các dường thảng cát nhau ; 

c) Các mặt phảng song song với nhau ; 
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d) Các đường thảng vuông góc vứi nhau ; 

c) Các đường thằng vuông góc với các mặt phang ; 

0 Các mặt phảng vuỏng góc với nhau. 

2. a) Hình lập phưưng có mấy mát. mấy cạnh, mấy dinh ? Các mạt là những 
hình gì ? 

h) Hình hộp chữ nhật cỏ mấy mặt. mấy cạnh, mấy đỉnh 7 
c) Hình lảng trụ dứng tam giác có mấy cạnh, mấy dinh, mấy mật ? 

3. Hăy gụi tín các hình chóp theo những hình võ dưới dãy : 

Hình 138 Hình 139 Hình /40 


HÌNH LẢNG TRỤ ĐÚNG. HÌNH HỘP. HÌNH CHÓPĐỂU 


Hình 

Diện tích 

Diộn tích 

Thí? tích 

0 

Hình I4la 




- Làng trụ (từng : Hình 
có các mặt bOn là nhưng 
hình chữ nhật, dáy là một 
da giác. 

Lãng trụ đểu : Lãng 
trụ dứng cố dáy là da 
giác đổu. 

s«, = 2p.h 

p: nửa chu 
vi đáy 

h : chiểu cao 

S lp =S„+2S đ 

V = s.h 
s: di£n tích 
đáy 

h: chiều cao 
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Hình 



Thể tích 

- Hình hộp chữ nhật : 
Hình có sáu mật là những 
hình chữ nhặt. 

S W| =2(a + b)c 

a. b: hai cạnh 
đáy 

c: chiểu cao 

Sty - 2(ab + ac + bc) 

V = abc 

- Hình láp phương : 
Hình hộp chữ nhậl có 
ha kích thước hảng 
nhau (các mặt díu là 
hình vuông). 

S *J = 4a 2 
a: cạnh hình 
lập phương 

s,p =6a 2 

V = a 3 

Chóp dếu 

A 




íátKÈr 

Hình 141 b 

Hình chóp đồu là hình 
chóp có mạt dáy là một 
da giác đều, các một bẽn 
là nhũng tam giác cân 
băng nhau có chung đinh. 

s*q =p-d 

p : nửa chu vi 
đáy 

d : chiểu cao 
của mạt bén 
(trung đoạn) 

S lp = S XH + s t | 

V = —s.h 

3 

s : diỌn tích 
dáy 

h: chiểu cao 


B - Bải tập 

51. Tính diộn lích xung quanh, diện tích loàn phán và thổ tích cùa lãng trụ dứng 
có chiêu cao h và đáy lán hạn là : 

a) Hình vuông cạnh a ; 

b) Tam giác đểu cạnh a ; 

c) Lục giác đểu cạnh a ; 

d) Hình Ihang cân. dáy lứn là 2a. các cạnh cồn lại bàng a ; 
c) Hình Ihoi có hai đường chéo là 6a và Xa. 
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52. Tính diện lích toàn phán cùa thanh gỗ 
như ừ hình 142 (mật truóc, mặt sau 
của thanh g f> là những hình thang cân, 
hổn mạt còn lại dổu là những hỉnh 
chữ nhặt, cho biốt Vĩõ * 3,16). 



6,000 

Hình 142 


53. Thùng chứa cùa xe ừ hình 143 có dạng lãng trụ dứng lam giác, các kích 
thmte cho trôn hình. Hòi dung tích cũa thùng chứa là hao nhiỏu ? 



54. Người ta muốn ctổ một tấm bé tống 
dày3cm, Ix* mặt cùa lấm bí tỏng cỗ 
cóc kích thước như ừ hình 144. 

a) SỐ lu? tồng cán phải có là hao nhi£u ? 

b) Cấn phải có bao nhiêu chuyến xc dò 
chở số bí tông cán Ihtíì dt'n chỏ đổ w 
tỏng, nếu mỗi xe chúa ihrực 0,06 in 3 ? 
(Không tính srt bô lỏng dư thừa hoạc 

rưi vai). 



55. A. B. c. D là các dinh của một hình hộp chữ nhặt. Hãy quun sút hình 145 rỏi 
dién số thích hạp vào các ft trống ờ hảng sau : 
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56. Mộl cái léu à trại hè cứ dạng lăng trụ dứng 
tam giác (với các kích thước trôn hìnli 146). 
a> Tính thổ tích khoảng không ờ ben 
trong líu. 

b) SỐ vải bạt cần phái có dổ dựng líu dó là 
bao nhiêu ? 

(Không tính các mép và nếp gấp cùa líu). 



57. Tính thổ tích của hình chóp đéu, hình chóp cụt déu sau đây (h. 147 và h. 148), 
(■«6» 1,73). 

Hướng dân: Hình chóp L.EFGH cũng lỉt hình chóp díu L 



c A B 

BOIOan AB=20ơn, EF=10cm 

AO=2fcm M015ơn, lM=1Sơn 

Hình 147 Hình 148 
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BÀI TẬP ÔN CUỖI NĂM 


A - Phấn đại số 


3. 


Phân tích các da thúc sau thành nhân lử: 
a)a 2 -b 2 -4a+4 ; b)x 2 +2x-3; 

c) 4x 2 y 2 -(X 2 +y 2 ) 2 ; d) 2a 3 -54b 3 . 

a) Thực hiện phép chia : 

(2x đ - 4x 3 + 5x 2 +2x - 3): (2x 2 -1). 

1») Chứng tỏ rằng thương tìm dược trong phép chia trôn I11611 lurtn dương v«'fi 
Chúng minh ràng hiệu cdc hỉnh phương của hai số lẻ tót kì thì chia hết cho X. 


Rút gọn rổi lính giá trị cùa biổu thức sau tại X = “ : 


[(x-3) 2 + X 2 -9 (x + 3) 2 J [ l: [* 4 -81 
Chứng minh ràng: 


a+b b+c c+a a+b b+c c+a 
Tun các giá trị nguyên cùa X dò phán thức M cổ giá trị là một số nguyữn 
w lQx 2 -7x-5 


Giải các phương trình : 

4x-t-3 ỏx-2 _ 5x + 4 
a> 5 7 3 + ; 

b) 3(2x - I) 3x4l t | 2(3X4 2) 

X4-2 | 3C2X-I) 5x-3 5 

3 4 6 12 

Giải các phương trình : 

a) |2x - 3| = 4 : b) |3x - 1| - X = 2. 

Giải phương trình: 





x+2 x+4 x+6 x+8 
98 96 - 94 92 

10. Giải các phương Irình : 

1 5 15 x-1_X 5x -2 

x + l x-2 (X +1)(2-X) ’ x + 2 x-2 4-x 2 ' 

11. Giải câc phương trình : 

b)3x 2 +2x- 1 = 0 ; b) 7^2 + 7T4 =3 s' 

12. Mõi người ili xc máy lừ A đến B với vận lốc 25km/h. Lúc vé nguừi dó di với 
vặn lốc 30km/h nên tlùii gian vé Í1 hơn thời gian di là 20 phút. Tính quẵng 
dường AB. 

13. Mộl xí nghiệp dự định sản xuất 1500 sản phẩm trong 30 ngày. Nhưng nhờ 
lổ chức lão dộng hợp lí nốn thực tế dã sàn xuất mồi ngày vượt 15 sàn phẩm. 
Do dó xí nghiệp dã sán xuất không những vượt mức dự dịnh 255 sán phẩm 
mà còn h*x\n thành trước thời hạn. Hỏi thực lố xí nghiộp dà rút ngắn được 
hao nhicu ngày ? 

14. Chobiòuthức: 



a) Rút gọn biểu thức A. 

b) Tính giá trị của A tại X, biốl 1x1=4.. 

c) Tìm giá trị cùa X đổ A < 0. 

15. Giải bất phương (rình : ^ > 1. 


B - Phẩn hình học 

1. Dựng hình thang ABCD <AB // CD). biết ha cạnh : AD = 2cm. CD = 4cm, 
BC - 3cm và dường chéo AC - 5cm. 

2. Cho hình thang ABCD <AB // CD) có hai đường chéo cất nhau ờ o và lam 
giác ABO là tam giác dổu. Gọi E, F, G theo thứ lự là trung điểm của các 
đoạn thảng OA. OD và BC. Chứng minh rầng tam giác EFG là tam giác díu. 

3. Tam giác ABC có các dường cao BD. CE cất nhau tại H. Dưừng vuững góc 
với AB lại B và dường vuông góc với AC tại c cát nhau ờ K. Tam giác ABC 
phái có diổu kiỌn gì thì tứ giác BHCK là : 

a) Hình thoi ? b) Hình chữ nhật ? 



4. Cho hình bình hành ABCD. Các điểm M. N theo thứ tự là trung điểm của 
AB. CD. Gọi E là giao điểm của AN và DM K là giao điểm cùa BN và CM. 
Hình bình hành ABCD phái có điổu kiộn gì dẻ tứ giác MENK là : 

a) Hình thoi ? 
h) Hình chữ nhật ? 
c) Hình vuổng ? 

5. Trong lam giác ABC, các đường trung tuyến AA' và BB' cắt nhau ỜG. Tính 
di<Jn tích lam giác ABC biết rằng di£n tích tam giác ABCi bảng s. 

6. Cho lam giác ABC và dường trung tuyến BM. Tn*n đoạn thẳng BM lấy 

diõm D sao cho 7777 = -7. Tia AD cắt BC ừ K. Tìm li sổ diện tích cùa tam 
DM 2 

giác ABK và lam giác ABC. 

7. Cho tam giác ABC (AB < AC). Tia phân giác cùa góc A cát BC ừ K. Qua 
trung điểm M cùa BC kè inột tia song song với KA cất dường thảng AB i» D, 
cắt AC ờ E. Chứng minh BD = CE. 

8. Trên hình 151 cho thấy ta có thể xác định chiêu rộng BB’ của khúc sổng 
bầng cách xét hai tam giác dứng dạng ABC và ABC. Hãy tính BB' nếu 
AC = KX)m. AC' = 32m. AB' = 34m. 



Hình 151 


9. Cho tam giác ABC có AB < AC D là một diổm nầm giữa A và c Chứng 
minh rằng : ÃBÒ - ẤCB AB 2 - AC. AD. 

10. Cho hình hộp chữ nhạt ABCD.ABCD' có AB = I2cm. AD - I6cm, 
AA' = 25cm. 

a) Chứng minh các tứ giác ACCA', BDD'B' là những hình chữ nhật. 

b) Chứng minh ràng AC' 2 - AB~ -AI) 2 I AA' 2 . 

c) Tính diộn tích toàn phẩn và thd tích cùa hình hộp chữ nhật. 

11. Cho hỉnh chóp tứ giác dtíu S.ABCD có cạnh đáy AB = 20cin. cạnh bín 
SA = 24CI11. 

a) Tính chiếu cao so rổi tính thổ tích cua hình chóp. 

b) Tính diện tích toàn phần cùa hình chóp. 
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